SOLVTIO PROBLEMATIS 

A R. P. MARINO MERSENNO MINIMO 

PROPOSITI. 

Patis tribus quibufcumq;magnitudinibus,rationalibus 
vel irrationalibus,datifqueduarumex illis Logarith- 
mis,tertiae Logarithmum Geometrice inuenire. 

d v o 

A proponentedehacPropofitione pronuntiantur. 

V N V M 

Quodforfitanlongedifficiliorem quamipfe Quadratura Iblu- 

tioncm requirat: 

A L T E R V M 

QuodQuadraturaCirculi a R. P. Gregorio a S 10 . Vincentio cxhibita, 
abcatinillud necdumfolutum Problema. 

Quibus videtur indicare.CblutioncmProblemacis de Quadratura Circuli,expeditamfbre,fi 
dcfectus fuppleatur,qucm in fotutione Problematis a fe propofiti confiftere iudicauit. 
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P R JE F A T I O. 

Ncidi nuperin Cenfuramquandam,quamR.P. Ma- 
RiNvsMERSENNVs,libro quemdc ReflexionibusPhy- 
(lco-mathcmaticisinfcribif, qua,defubtiliflimoopere 
K.1 j .Gregorh a S 10 . Vincentio c Socictate Iesv, quodnuper 
fummaomniumadmirationeapplaufuqueprodiit, quid fenti- 
ret,palamcuulgauit. Scriptqeam amicus quidam comprehen- 
fam, huc tranfmiferar,cumlibrumipfuma:que commode non 
poflet: quam cumquafi tcmcrcabie&am, ckveluti negle&am 
Fortc infpicercm,famamqucinterira incomparabilisinGeome- 
tria viri vidcrcm fi non obteri,faltem apud Gcomctrix non adeb 
peritos aliquoufque obfcurari, ccrtc non negligcnda penitus res 
vifa tum cft , fcddigna omnino quam fcripto refellerem ego, 
cum cam non magni fe faccrc R.P. Gregorivs fatis oftendcrctj 
vtomnibus in eamquiinciderent,fieretmanifeftum,iniuriami- 
nimc fercnda, hominis tam bene dc Geometriameriti incompa- 
rabileslabores,tam indignis modiscontemni,acvclutidilace- 
rari. 

Illudtamcn vacillantcm me , dubitantemquc an rcfponfioqe 
digna rcs cffet,planca fententia rcuocauit,quodcumGcome- 
tricxcuiufdamPropofltionismentioncmfaccrct, a quatamen 
ftabilimentumomnc,qualifcumqueCenfura illapctcrc videba- 
tur, fatis oflicio meo facturus mihividcrer in caufsa Geomctri- 
ca, fi illa ipfa tantummodo, proutcxpetitur, folueretut : ftarc 
enimficfuumhonorem videbam Quadraturae Circuli , quam 
R.P.Gregorivs a S ,0 .ViNCENTio,publiciiurisfccit,cumaliam 
nullam difficultatcm ad rcmqujefaccrct,hoc cft Geometricam, 
lncare&e pcrcipicnda,fibi Mcrfcnnusconqueraturobuolutam. 

Operac prctium tamcn crit Ccnforis vcrba his attexere , vt 
quamparumGepmctricc conceptafit&exprefla, in ipfovefti- 
bulo,jequusLe&or intclligat. 
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CENSVRA R. P. MARINI MERSENNI 

Quam libro Reflexionum Phyfico-mathe- 
maticarum inferuit. Pag.72. 

\j\^ottru autem Phcenomeniseditis , conatus ingens w in* 
\ uentenda Ctrculi ^jtadratura, laborc improbo impenfur efl, 
I (fdecem libris explicatus,quo Proportianalitates nouo modo 
dcducnntur: qutppenonfolum rationes ftmilesMd etiam difitmtles in- 
terfe comparat. At verocum nequededcrit yjjtadraturam eomodo 
quo folet a Geometris cxpeciari, cum in ea exhtbenda , longe quam ipfa 
^»adraturadifftciliorafupponat,vei poslulct\ ncquememinerit vlla- 
tcnus Geometrt&per Indiutfibilta EruditijTtmi Bonauenturs. Caual- 
lerij, quandoquidem primus iilam per 1 ndiuiftbilia mcthodum edtdtt, 
qui tamen tlii pr&luxijje videtur, nojirts Geometris dijplicuit. Qtu 
pr&terea nonnthiliniUo opere requirunt , vcl arguunt; tcbfc pr&ferttm 
quodcum Opus fuum ^uadratur&CtrculiJfecwfo , fuperbocjjttulo 
tnftgnierit 3 nthiltamen quodadremfaciat , pr&tertdquod ek inre ha- 
fienus inuentum eft,protulerit. Qutppc in tilud abtt nccdum folutum 
ProbUma 3 quod%forfitan longe dtjfciliorcm quam ipfa Quadratura 
foluttoncmrcquirit : ^Datistrtbus quibufcurnq^magmtudintbus , ra- 
tionalibus , velirrationalibus , dattfcj { duarum ex tllis Logarithmis, 
tertu Logarithmum G eometrice tnucnire. 

H.tcR.P.MariniMersenni fentcntia,totidem cxprefTaver- 
bis, hoceftfingulis , & omnibus. Contemni quidcm potcrant 
omnia,qua? cocaCenfura continentur Jmo&Ccontcmnuntur a 
pcritis: fileretamenomnino,non vidchatur confulrum-, faltcm 
adGeomctrica rcfponfumoportuit,cum inter multos vcrfcmur 
hodie,quibusfiIentiumipfum, crroris dcprchenll vidctur clTc, 
tacita quidem, fcd indubitata confeflio. 

Coiiabimur igicur ad Problcma Propbfitum rcfpondcre, il- 
ludquc fupplerc quodad abfolutam circulidimcnfioncm Mer- 
fennus deeite fufpicabatur : &hacoccafionequorundam dubiis 
racicmus facis, quibusaliquaspropoficionesQuadraturam Jjpc- 
ftantes , obfcuriorcs vifa: fun t. 
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PARS PRIMA. 

Expenditur\determinatur t & foluitur legitime determinatum 

PROBLEMA 

Tropofitum a R. P. Marind Merfinno Minimo. 

Atis tribus quibufcumq; magnicudinibus rationalibus vd 
irracionalibus , daf if^qc duarum cx iliis Logarithmis , tertiz 
Logarichmum Gcomccrice inucnirc. 

LOgarithmorum ca conditio ciim fit.vt non nifi feriei magnitudinum continuc 
proportionaliumritcatfigantur , proindcpoftulat Problema prarfcns, vt,li 
cxpoiira iit quseuis fenes 

contiuuc proportionalium A B C D 

A,B,C, Di&c ineaqueaf- , "* ~£ 

fumantur qua;:ns magnitu- ^ 

dines A Sc C , quarum Lo- 

ganthmi fint dati, aflumatur autcm quauiis rmgnitudo L* Geometr ic£ detcrmi- 
nctur,quota fu L magnitudoiuealene quantitatum in continua ratione con- 
ftiniuriimjinquafuntmagnirudincs A ScC: determineturq^eprcetereaquo- 
tsc Sc illff fiut m cadem fcric. Hoc ccrtc€ praititenmus folutum entquod pro- 
ponebatur. ■> { ; 

Verumilludexpcndendumeftiraprimis , an Problcma proutpropofirumeft 
vniucrlim, .s: illimitatc, re£e problematis nomine indigitari poffit: nam fi 
u&mrot eire qtiodartl in cafu dcmonftrauero , euicero cerre , nou re&cneque 
ijcomctriccfuiflepropoiitum. i. 

A B C 

% D E* 



Vt Igitur clarfe procedamus, percipiamurque.exportatur fcries aliqua quanri- 
tatum qua: fint in cadem analogia A, B, C, fupponamufque eamprogrcflionem 
vtrimquc promoucri , fcilicet per diminucionem quantitatum in rerminis D,E* 
fcc.Sc perincremcntumciufdcm fcrici per CerminosF.CScc. exponaturd^quaf- 
uis quanticas L. De hac magni t ud ine L plura quaeri poflunt, ac illud imprimis 

Primo. An illa fit vna c numeromagoitudinumcjua: funt inprogrcflione ferici 
cxpolita' rptionis G ad F , fiuc an ratio G ad L fit aliquocies multiplicata, 
v.g.criphcacajquincuplicatii, ceutuplicauraOQnis G ad F, aut Fad G , fiL 
maior fir quana G. 

Secundo.Analiajfcricsrongnitudinumpoflinr exhiberi , qu« fingulas harum 
quantitatumqua;funtinferie A,B,C>autG,F,A,Scc. coimneant.fic vt ratio A 
ad B. item B ad C, Scc fit duplicata , quintuplicaca , ccncuplrcaCa , &c racionis 
quam habec prima ad fecundam alteriustcrjei incermedia;. 

Terrio.An pofitoquodquantius £ non concineacur mferie A,B,C,poflitea 
reperiri iu alia quadam ferieprogrcfli6nurn,qua: cotam A,B, C, D feriem dido 
modo complectitur, 

Qjiarto.An pofito quod quantitas L, in vna (crie progreflionum harum exW- 
bcri pq0it,inomni ferie Propofira pofsit rcperiri , u itamultiplicetur numerus 
fcricrum ininfinitum, vt poftcrior lemper iucludat fuperiorcs. 

A 3 HX 



CONFIRMATIONES 
A B 
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Ex quibus omnibusfiet manifcftum quod (I datz (Int A & C quantitates , ca- 
rum^ue Logarithmi, & tertu item data fit L,qua: in ferie nulla efle pollit in qua 
Aint A Sc C quantitates»quantumcumquc fcriesillacztendaturaut dmidaturaut 
mukiplicetur (quodfieri pofle demonftrabitur ) non poflcinhoccafuinueniri 
Logaritbmum quantitaris L,ac propterea malc propofltum efie Problema. Atque 
ex hoc ipfolimitationcm inucniemus, qua conftringi Problcma dcbi>erat , ficque 
inordinem rcda&umad Geometricam conftru&ioncm reuocabimus.quod nul- 
Jis videbaturlegibuspofle cocrceri- 

VtautcmhifccquxfitisGeometricorigore faceremus fatis,potiffimaqpdr|- 
na Partis quarta: K7.de Hyperbola, ex Operc Geometrico R, P. Gregorij , repe- 
tcnda hic fbret; fundamcnta enim dodrinz quc Logarithmos compieditur irribi 
continentur. Sed quta nimis longum id foret,ftatui tres quatuorve PropofitioneS 
hifceinfcrcre, quse inftituto noftro feciant fatis. Demonftrationcm ipfam non 
apponimus breuitatis gratii, propofitionem ipfan^expofuhTe contcntnvt quibus 
iplumOpusGeometricum R.PGregorijad manumnon fiicrrc , intelligant nihi- 
lominusquaenamifthicveritasproponatur t Gctjue demonftrationes noftrx , m 
quibus illx citabuntur, clariores euadent , manifeftior^uc fiet veritas. 

PRO P OSITIO PRI M A. 

DAta quauis fcrie Iinearu AB, A C, A D,AE,A F, AG,&c.quc. eande 
rationcm cominucnt ABad AQerigantur ad angulos rc&os li- 
nc* AG pundhs G,F,£,D,C>B aliaereftae nimirum GN,FM,EL» 
D K, C,I,B H,quac finc in cadcm rationc cum lincw A B, A C, A D, AE, 
AF,AG. 

Dico punfta H,I,K,L,M,N,5cc, tffc ad Hyperbolam cuius afymp 
ti funr, A V, A G,qux ad rc&os angulos fibi muiccm criguntur. 




Demonflratio. 



pAtet e* 198. lib, de Hyperbola. 



redangula AH ,AI, A K,A L, 

* • • 

* * 
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pundfci B, 1 

EL. &c sequales quidem lineis O.P.Qj&c fingula; fingulis, narallela-autcmad 
AV, termlnenturadeandemHyperbolam, cuiusafymptoti lint AV.AG- nam 



fifumanturclineaAV reda: , qua: fintarquales, T,S,R,Q.P,0. falicct a0, 
A y, a /, a a, a 0, Scc tieinde linca quamis A G aflumatur quae diuifa fit fccun- 
dum eatidem rationem, fecundum quam diuiGi eft A V in0,y,S,A, <3,ex pun&is 



R0 
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autem /3,y,£*,<i,0 ponantur a:quidiftantes re&c. A G, fimilitcr ex punctis B.OD, 
E,F, G crigantUr line* quac aisuidiftent \ V , concurfus harum parallelarum 
afsignabuntpundaHvperboIica H,I,K,L,M,N: erant^uc HB, 1 C,KD,LE, 
M F, N G, a^uales red i s O, P, Q, R> S. T. 

TTAdcrh ngura aflumprl, fintrurfus AV, AGafymptotihyperboh 
jCHlKNr&ponantur BH, CI,GN parallclar afymptoto AV, 
aufcrcntcs cjUaedam fcgmcnta hyperbolica H B C 1, 1 C G N. 

Dico quod ratio H B ad l C totics multiplicct rationcm I C ad N G, 
dnotiesfuperficics HBCI, (quam commoditatis gratia deinceps voca- 
btmui ftiperficicm H C ) continet fuperficicm I G, aut contra fiuc cjuod 
jdcm eft.Dico quod ratio H B adlC totics multiplicata fit rationis 1 C 
adNG,quoticsJ 




7 * 7" o 

doocrh vide I7.de HyperWProp.i u^.Operis Gcomctrici. 

PROPbSITIO II!. 

I. . " ■• . : 1 • .»: « -•'** " 

lfdem pofitis: • - 

St linc* H B,I C,K D,L F,\( F,N G,'&c fiue quod ift idcm reci- 
dit (\ \incx AB, A C,AD,A E, A F, A G, &c continue proportionalc* 
fucrint. ... 

DicompernciesomncshyperboIicasHQCK, KE,EM,MG, &c 
«cjualcs eiTc.Et fi fuperficics hyperboiicx per Hneas H B,l C, K D , &c. 

afympto- 
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8 CONFIRMATlONEft 
afymptoto AV parallclas dctcrminataz , arqualcs fucrintintcr fe, dico 
omncs iincas H B,I C, K D,L E,«c. itcm omncs lincas A B,A C, A D, 
A E, &c. continuc proportionalcs cflc. 

, J^Emonftrationcm habes L7.dc Hyperb,Prop.i Jo.fequiturqucex prxeedente 

Scbdm. 
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SEd quorfumhxcinquies?ambages non quxro , ad Logarithmos tednco, Itcct 
valde difparata yideanmr haec a fcopo noftro , brenucr igttur eam dodrtnam, 
I-Ogarithmos comprehendere, fic oftendo. 

Aflumatur rurfiis eadem figttra. Sitquc fer ies aliqua magnitudraum O, P, Q. 
S,T mcontinuaanalogt4exiltentium,quarumLogarithmi fint 6,7,8,9,10. &c. 
qui quidem numericodem femper fefe fuperent exceftu, fecundumdo&rinam 
Logarithmicam. ^fMfumpta igitur quadam hyperbola H I N , cuius afy mptoti 
ftnt AV.AG, conftituanntr ad eam linex H B,I C,K D, L C,M F, N G, 8cc. pa- 
ralldx quidctr/ad afysnftoton A V, xquale* yero lineis Q,P,Q,R,S,T fingulse 
lingulis.quodi^tiidehipcrCorr.primaehuiusucile fiet.. Eruntigitur pertertiam 
huiusomncs fupftficied MC,CK»KE,EM,MG xqualcsintcr fe. Vnde fi con- 
tinueturratio I Q ad H B^fiatqueeidem proportionalis X Z,eaque per Corr.pri- 
rnxhuiusadeao6emhypCrbolamcon(tituatur, crit ficfuperficies XB acqualts 
fupcrficiebus H C,C KAc vnde tota fuperficies hyperbolica X G eodem excek 
fuexceditfuperficiemhyperbolicamH G , quoiuperficies hypcrbolica H G fu- 
perat fuperficiem I G ; & tttrfus fuperfictcs hy perbo4ica>JjGiaRm exceffu fu- 
pefat fuperficiem K G, &ficdeinceps. Vnde loc©numerorumtffc,8 s 9,io,ii,&:c. 
qui erant Logaritbmi magnitudinum O» P, Q; R, ,T, uffii uie 1 ejm erimusquan- 
titateshyperbolicas X G,HG.IG,KG, LG,>f G,antpotms M^LG KGJ G, 
HG,X G.autlihyperbolaemeutionemficrinonvisrlttones Mt^ad N G,LE 
adNG,KD ad NG, IC ad NG. HB ad NG.XZ adNG.cum hxquaiH 
titates, Sr confequenter rarioner, non minusxquali fefc innicem fuperent exctft 
fu, quam numeri Logarithmici qui atfumpti ruermit. Quarc naturam Logarith- 
- —\ fui terminorumcontinuatione & cxcefau, Vrdes Hypcrholc. ad amuf- 



fim accommodatam ; vtiam loco numcrorum, liceat has partesnyocrbolicas,,aux. 
rationes didas linearum aiTumcrc. 

Vt igitur. nos accingamus taodem ad toTnfionenv ttlarum dirSeultatwn, qufc 
initiofuerepropofitx, fequetcs formoypropofitioncs.Ac pnrsurno^idcm,it)c^i& 
exigua eft dirKcultas, etiam htc (blnere pfacuit , vt tota matcria per hyperbolicaf 
hafcc proprietates, quas iampropofui , quafquc deinccps pcrfcquimur , abfoUia* 
cnr. . - » tJirAti ' ry>il»n.' ^ • :.>tl^ v > >>C * 

»1 > .>:••:, >« xattot 4 ; s ■ '. iv^t ^Uii^H^lV.AfWS 
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PROPOSIT I O IV. 

Araficfcries lincarum A,B,C.D,E, &c. continuata fccundumra- 
tioncm A ad B. Data fit infupcr quaruis F. 
Oportcat oftcdere anFcxhibcri pofficin lcrie rationis ABC vtrim- 
<juc li opus fucrir producla, fccundum rationem maioris inarqualitacis 
A ad B,vcl minoris B ad C. 

Cottftruflio 0* Dtmonpratio. 
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Sic feries M G,M H,M I, M K fimilis ferici E,D,C,B,A: fumptifqueM A, M Z, 
M O.M N,qu« fint «quales E,D,C,B, A-erigantur GP.H V,I X»K)8,L|paral- 
lela» refla; MN, quacconcurrant cum rctfisNP.O V^YX.Z&A^qua; «quidi- 
ftant M L,in punftis P, V,X,|(3,J: erunt ha;c punc>a vt di&ura eft ad iiyperbolam, 
cuius afymptoti funtM N, M L : oftendere igitur oportet an Ffit in terie A,B,C, 
D,E,&o hoc eftinferieMN,MO,MY,MZ,MA.Fiatre<aangulumfuperF (po- 
fito quod N M Langulus fitre&us) & alia re<fta Q, aequale M P re£tangulo:fum- 
pta deinde M S qua; fit sequalis Q^erigatur S R sequalis Fparallela MN,erit pun- 
dum R ad hyperbolam P/3 J.cum M R re&angulum xquale fit M V re&angulo. 
vel igitur pundum Reft inter pun&a P, & V, veleft ipfumpun&um P , aut V 
(quod antcm dicodeP,aut V intcllige dequibufuisduobuspundtis V X vcl $9, 
&c ) Quod fi medium eft pundum R inter P,& V,igitur re&a R S.hoc eft F, non 
eft aflignabihs in tota ferie progreffionis B,C,D,E. hoc eft in ferie M 0,M Y,M Z, 
M*,&c. namomncsquxfequunrur VJi funtfemper minoresquamfit, VH» 
cumque R S media ponatur inter P G,V H hinc maior eft R S quam V H,& con- 
fequcnter maior quauis lineS qua; minor cft qua fit V H, quales funtomnes X I, 
fiK,*L,&c.fiautemcontinueturratioVHad PGvt fint proportionales VH, 
P G,A or,tunc fiet proceflus a minore ad maiorem. quare cum re&a R S minor fit 
qu;\mPG multominor erit quam fit A w,&c. vndcnequeredaR S hoccft Feft 
in ferie rattonis V H ad P G,& P G ad A &c. manifeftum igitur eft quod non 
contineatur F in fcric rationis A,B, C,D,E, &c nifi rc£a Q hoceft M S aequa- 
iisfitfni lincarum progrefiuonis MG ad M H. 
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PROPOSITIO ' V. 
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Slt rucfus datafericscontinucproportionalium A,B,C,D,&c. 
Dico infinitase*hibcripolTc (erics, quarum parccs fint lincat A* 
BjC^D^&c.fic vc ratio A ad B fic duplicata vcl triplicata vcl qutntupli* 
caca,vcl ccncuplicaca, &c 4 rationis quam hibccprimaad fccundamal- 
terius fcrici exhibite,. 

Demdnfiraib. 

Slnt llncst F,H J,K ruedi x intcr A,B,C,D, & fianc L,MiN,0<P x q ua !c s re&is 
A,B,C,D,E. cruntigiturL adM,MadN*NadO,hoceftAad B,BadC,Cad 
1) induplicatararioneL adF,acpropterea A,B,C,D»&c erunt partcs feriei ra- 
tionis L ad F- Sed eodem modo fi ponantur mcdix incer terminos hutus feriei L, 
F <M,H,N»&c fertes harc fecunda pars ericferiei illius certic , ac propterea & ic* 
tiesA,B,C,D parseritferieiterti«, cumorttenkficefleparsfecitndai. ciira au- 
tem infinitx medietates pofsint atTignahinter duos terminos, imo & infimtar bi- 
nari5medi«»tcrnarta:,quaternari^,&c. patctferiem A,B>C in infimtiestnfinitis 
fcriebusafsignari pofle coius fmt pars,prout propofitumerat demonftrare* 

PROPOSITIO VI. 

Slnt A B, A C afymptoti hypcrbolx D F H , & pofita: fint trcs lineae 
DE,FG,HC quarxquidiftentalymptoto A B aufcrantquc fupcr-' 
ficies hypcrbolicas D G & G H , ita tamcn vt ratio fupcrficici D G ad 
G H,eamobtincatrationcm quamlatus quadratiad/uamdiamcrrum, 
fiue vt fupcrficiesillarfint incommenfurabilcs. 

Dico lincam H Cnon efTe in vlla omnino (eric in qua rcpcriuntur li- 
ncacDE &FG. 

• ■■ \ • . 
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DemonUrMio. 

CI enimmaliqnaferierationnmcontinue proportionaltum fint tres th*«fine#, 
ponantnTefleinferierationisDEadlK.&IK adFG; FGadLM; LM ad 
NOjNOadHC iu4ucctuncoo«nu6prc^»rtionalesfint DE»IK,FG,LMy 

NO, 
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<X v Jf t> R At VH Jk n 

N 0,H C.per tertiam huius erant fuperficjes DK,KF,FM, MN, NC inter fe 
, «qualcs.vnde iuperficiesDK communis eft menfura fuperficiei D G , & G H. 
fed G H fuperficies pofita erat ad fuperficiem D G vt quadrati latus ad eius dia- 
metrum.igitur Sc ntimero exponibile eft quoties dfometerquadratUatus fuiqua^ 
drati contJucatddeo^ueearma^nitudines fuut commenfurabiles $ quod eftab- 
furdum.non eftigitur, H C inleriein qua reperhintur dur DE,F G- Quod erat 
demonftrandum. 

i • ... 

PROPOSITIO VII. 

Slnt dcniio vt ante A B, A C afymptoti hy pcrbolx D F H , & lincae 
DE,FG,HC jfcquidiftantes afymptoto AB intercipiantduas fu- 
perficics D G,G H commcnfurabilcs. 

Dico D E,F G re&as cflc in fcric alicuius rationis,in qua poteft cxhi- 
bcrirc&aHC. 
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BtmonHratlo. \ 

^VmenimDG,GHfuperficies commenfurabilesfinr, communemaliquain 
^-'maximam menfuram habcbut.fiteafuperficies O H,determinata perlineam 
ON parallelamafymptotoAB; qu$ tertio v.g. coutineaturinfuperficicHG. 
Itaque per fecundam huius ratio FGad H Cerittriplicata rationis N O ad H C. 
Sedeademfuperticiesbis v.g. repetitamenfurabatfuperficiemDG» igiturcuni 
fuperficies D G bis contineat fuperficiem O H, etiam ratio D Ead F G » bis con- 
tinebit rationem N O ad H C ; fiue quod in idem incidit , ratio D E ad F G » eric 
duplicata rationis N O ad H C per eande. ied & eiufdem rationis erat ratio F G 
adHCtriplicata;ergoratioDEad FGduplicataefteius , cuiusratioFG ad 
HC eft triplicata. Itaquecum FG lineavtrique rationi communis fit,manife- 
ft um eft lineam H C efle in ferie rationis in qua funt lines D E, F G, quod crat 
dcmonftrandum. 

litidquidemmanifeftiusadhuc apparebit.fi perCorr.primzhuius. inter DE 
& FGconftituaturKImedia proportionalis qu* adeandem hyperbolam ter- 
roinetur.Erit enim ratioD Ead I K vt N Oad H Cltem fi tertio continuetur ra- 
tio eadem I Kad F C,pcr rationes FGad LM,L M ad N O, & N Oad H C.erut 
per tertiam hui us omnes fuperficies D K,K F,F M,M N,N C xquales inter fe, ac 
linex DE,I K.F G,LM,N O.H C ideocontinueproportionales. manifeftum igi- 
tureft iterum D E,F G lineas euein ferie in quaeft H C,&quideminferie rario- 
nis N O ad HC.liue Dfiadl K.quoderat dcmonftrandum. 
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ii CONFIRMATIONES 

propositio viii 

POfitis AB,B C hypcrbolae D FH afymptotis •, vni eorum confti- 
tuantur*quidiftantcsre&x D E,FG,H C, contincntcs fcgmcnta 
commcnfurabilia D G, G H. 

Oportcathorum icgmentorum communcm maximam mcnfuram 
cxhibcrc. 




(bnjlruftio Dmonftratio. 

pOnatur minor efle ratio D Ead FG.quam FG ad H C ( nam fi eadem fir ratio, 
eruntfuperficiesamba: arquafespcrtertiamhuius) minoricaqueeritfuperfi- 
cics D Gquamfuperficies G H per fccundam huius. Continuetur ratio D E ad 
F G quoties poteft, intra terminos DE&HC, fciltcet facicndo vtDEadFG» 
fic F G ad 1 K,I K ad LM,L Mad H Cid^ueper Corr.prima: huius. quod fi tan- 
demaliquaLMcftadHCvt DEadFG, tnnc fuperficies ipfii D G cft menfiira 
maxima qua? feipfam metitur & fuperficicm G H , cum omncs fuperficics D G, 
GI,1 M,M H arquales fint per tertiam huius. 

Quod fi ver6 ratio D E ad F G quantum poteft continuaf a per rationcs FGad 
I K,l K ad L M intcr tcrminos D E & H C,rclinquar rationem L M ad H C mino- 
rcm quam fit ratio D E ad FG ( maiorcm enim relinquere non porcft , alioquirt 
noncfletferiesrationis DEadFG continuataquotics continuari poteft intra 
diftostcrminos.quodeftcontrafuppofitum ) tuncvtcndo praxi qua Euclid. 
lib.to. prop.3. inucnit communem mcnfuram maximam duarum quantitatum 
commenfurabilium,ratio LM adHC quacquidem minor eft ratione DE ad 
F G.auferatur quories poteft a rationcD E ad F G.donec relinquat rationem N O 
adFG. qujcfia:qualisfueritrationi LMadHC » eritinuenta fuperficiesNG 
communismaximamenfura. quod firurfumratio NO ad FG minor fuerit ra- 
tioueLMadHC, auferaturrurfusratio NOadFG quoties potcft ;\ ratione 
LM ad H C idque fempcr fiat altcrna derradtione , prout Euclides in fua con- 
ftru&ionc facit, doncctandemrehnquaturaliquavltimaPQad H C quajfitvt 
NO v.g.adFG. Di co fuperficiem PC eflcmcnfuratn maximam communem 
fuperficierum D G,8c G H. 

Poftalternasillas rationum detra&iones manferint tandcm rationes vltimae 
acquales N Oad FG, ScP Qad H C. Cum itaquc ratio L M ad P Q^mulciplicet 
racionem N O ad F G , ficvtnumeris fit exponibilequotics ratio LM ad PC> 
mukiplicct rationem N O ad F G, eritquo^uenumeris exponibile quoties ra- 

tio 
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tio LMadHC multiplicecrarionemPQ,ad HC Scdrurfus numeriseratcx- 
ponibile quocies racio DEadNO mulciplicarecrationcm LMadHC; igitur 
& numens exponi poceft,c]uocics ratio D E ad N O multiplicec rationem P Qad 
H Cicaq; cu rario N OadFG arqualis fit rationi P Qad H Ccx fuppofito,etiam 
in numenscxponetur, quoties ratio DE ad FG multiplicet rntioncm PQ.ad 
H C igitur exponi poteft per numeros , quoties fupcrficies D G contineat fu- 
perriciemQH.perfecundam hums ; ac propcerea iuperficics QH mctiturfu- 
perficicm D G. lam veroquoniam fupcrficies FK.K L, LQ. arquales funt fin- 
gulc. fupcrficiei D G pcr tertiam huius, cum ex conftr.ratio D E ad F G continua- 
ta iic perracioncs EGadlK, IKadLM, LMadPQj ctiamergofuperficies 
QJU mccieturtotamfuperficicm GP: led & fupcrficies QH metitur feipfam, 
igitur fuperficies Q^H , totam fuperficiem GH mctitur. Quod eratprimode- 
monftrandum. 

Qiiod autem fuperficicsQJ-lfitmaxima menfurafupcrficierumDGiGH.fic 
quidem oftendetur. Sicnim iuperficics QH nonfitmaximacommunismenfu- 
ra , ponatur fi fieri poceft maior fuperficies SH , determinata per lincam SR 
afymptoto B A parallelam, qua: vtramque commenfuret. lgitur fuperficies H S 
aliquotics rcpetita commenfnrat fuperficiem G H,vti & fuperficiem D G.fed tc 
DG fuperficicsaliquoties repetita meticbatur fuperficiem GLperfecundam 
huius, (nam ex conftr.ratio D E ad F G aliquocies continuata .raciebat rationem 
FG adLM) igitur & H S fuperficies commenfurat (uperficiem GL. fcd & 
eadcm fuperficies H S menfurabac fuperficiem G H,igitur eadc fuperficies H S 
ahquoties repetita,mcnfuratluperficicm M H. Sed ratioLM ad H C aliquoties 
rcpetita conftituebat rationcm Ef Etd N 0>igitur per fecundam huius , fuperfi- 
ficicsH Saliquoties repctita menfuratfuperficicm DO. Sed cadcmfuperficies 
HS menfurabatquoquetotam fuperficiem DG i igitur etiam ^uperficies HS 
meufurabitfiiperficiem N G , hoc eft ex conftr. &fecundahuius,fupcrficiem 
HQ,maior minorem, quodeftabfurdum.Non igitur alia quam H Q/uperficics 
eft communis maxima mcnfura fuperficierum D G,G H, quod fecundo locode- 
monftratum oportuit. 

(hrolUrium primum. , 

T^X hisfacilc intelligcs idem efle pctere menfuram maximam communem fu- 
•■-•per ficicrum DG&GH, quod pctere rationem aliquam P Qjr.g.ad H C,cu» 
ius rationes D Ead FG» 5c F G ad H C fintaliquoties multiplicata;. 

CorolUriam pcundum. 

IJ Inc etiam manifcftum eft , quod II ratio nulla reperiri poflit per alternam if- 
lam rationum detradtionem, cuius vtraque ratio D E ad F G, & F G ad H C 
fitaliquoties multipliaUjfuperficiesDGGHeffeincommenfurabiles. 

PROP OSITIO IX. 

DAtafcricprogreffionis A,B,C, D, &quauis magnitudincF, quae 
nonfitinfcricrationis A,B, C,D. detcrminandum cftaninvlte 
fcrie poflit rcpcriri F,cuius fcrici pars fit fcrics A,B,C,D. . 
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Conputtid & ^emonfiratio. 

/^Onftituanturrea* GH.G I ad angulos reaos,fiat<$ue vtB»ad A , ita G L ad 
^GN : expundtis autem L&Ncrigantur LK & NM acqualesquidem auc 
proportionales lineis A & B,parallelac ver6 ad G H,erunt per primam.huius K»M 
pun&aadhyperbolamcutusafymptotifmtHG.GI- deniquefiatvtFadA, ita 
G L ad G 1 , erectaque I O acquali ipfi F,aut certc quac ad KL eandem rationem 
habeat quam FadK L,parallcla aucem fitadGH, erit & O pun&um ad eandera 
fayperbolam. 

Dico fi fuperficiesK N commenfurabilis eft fuperficiei N 0,quod F fit in ali- 
quiferieruminquatota feries A,B,C,D coq^itui ipoteft vt pars. Si ver6 fuperfi- 
cies KNiNO incommcnfurabiles fint , in illo cafu linea F in nulla ferierum in- 
ucniri poterit inqua fitferies AB,C,D vt pars. Quod quidem ex praccedentibus 
eft manifeftum. Demonftrauimus enim Prop.7. cum fuperficies K N, N O com- 
menfurabilcsfunt,rectas K L,M Nefleinaliquaferierum in qua poflit exhiberiF. 
cum ver6 duae illse fuperficies incommenfurabiles funt inter fe, tuc etiam often- 
fum eft Prop.tf. qu<5d magnitudo O I numquam poflit exhiberi in vlia ferierum! 
qua:feriemA,B, C, Dcontineat. Dedimusautempraxim Prop.8. &inCoroll. 
fecundo quomodo inueftigari debeat an fuperficies KN commenfurabilis fit 
feperficici N O. dcterminatu eft igituranF ut in vlla ferie reperibile in qua eric 
aflignare fcriem A,B,C,D, <juod erat faciendum. 



. Scholton. 
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A Dmiratione certe dignum videtur, quod data progrefllone feriei A,B,C,D, 
vSc magnitudine aliquaF, qu6d ea quantitas talis effe poflit . vt nefcio quo fa- 
to, cxclula fitnon folum a fcrie A,B, C,D , fed vt etiam ita excludatur vt in nulla 
ferie inueniri poffit,quac feriem ABCD complectatur vt parte. Nam termini illi 
A &B, non folum alfignari pofluntin ferie rationis A & B,fed & in ferie rationis, 
cuiusratioAad Bentduplicata. triplicata, centuplicata, millecuplicata & fic in 
infinitum per Prop. y.huius.nam inter A & B,& B, & C, interferi poflunt G & H 
media: proportionales.tunc alia feriesorietur A, G,B, H, C, I, D rationis AadG, ' 
cuius rationis ratio Aad Beritduplicata:iteminterferipofluntintcr A&Bdua; 
media:K&L,iteinterB&Cduacmedia:M & N,&tuncorieturferiesA,K,L, 
B,M,N,C,&cratioms A ad K,cuius ratio AadB crit triplicata, & fic in infinitum 

atque 



Atquc adeo ftupendum plane quod Geometra fibi perfuadere cogatur.dari pofle 
jineam.aliquamdeterminatam, cuiin numero linearum inflnities infimtarum in 
ierie continue prbportionalium , dari non poflit linea sequalis, etiaraii per totani 
acternitatem iu Jeriebus iemper nouis & nouis eam requifierisj raodi) prior feries 
femper fit pars nouje feriei cum tamen pcr interpofitas mediasfcmperad Hatam 
f* magis & magis accedatur. Nihilominus rigor Oeometricus , hunc aflenfum a 
Gcometra extorquet. 

Atquehincpatet vlterius nonre&e Ploblemaa Merfenno Fuifte propofitum, 
DMtu tribm mM%nit*di*ib*s j aUtife d**r*m LogMrithmis, terti* Loptrithmum Geome- 
krice Innenire • planeque contra naturam Logarithmorum id pcti » quod abfolute 
femper exhiberi non poteft.naffl cum Logarithmi feriem continue proporfliona- 
hum fempcr fupponant , neque quantitatibusaffigantur; nifiiis qua; aliquemin 
aliqua feriq locum obtinent.certe perpcram petetur Logarithmus etus quantita- 
tis* quae in nulla ferieefl- poteft inquafunt du„ quantitatesdat&,quarumLoga- 
rithmi funtdati.talemautcmpofle efle quantitatem tertiam datam fatis fuper- 
«juciameftdemonftratiim. 

Vt igitur legiti mo modo propofitum flt ProblerHa.co_uenienter4_ead Loga- 
rithmorum naturam Sc cxigcntiam.fic illud determinare debuiflet.qnomodofe- 
quenti propofitionedetctminamus. determinatumquc exdi&isfoluimus. 

PROPOSITIO X. 

* . • * f 

DAtistribus magnicudinibus ABC dtucin vni eadenvfjuc iericco- 
ctnue proportionalium czhiberi poflunc , datifcj) duarum c tribui 
magnitudinibus Loganthmis, fcilicet A & B, tcrciac C LogarithmUra 
Gcomctric- aflignarc. • . ■* 
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Cmftruftiofj Dmnnjhdt». 

QVoniafflratiories A B &BCfnppoo_mreffeinVnae_^etn4; ferie,igiturpd- 
teft aliqua ratiocxhibcri qu_ aliquoties per fctpfammultiphcata , producat 
rationem A ad B,«r pra:tcrea aliquoties etiamper feipfam fflultipHcatt confti- • 
tuat rationem B C: hoc enlmproprium eft duabus rationibus qua: in eademferH- 
funtconftttutac. lnueniatur itaque r>eroaauafflprorx>fiocHiemtaIisfatio, quae 
verbi eratia dicamr c(fe eadem cum ratione M N ad L F ; <* habiti , lnqniratur 
quotiesratioAad B mulripiicetraaonemMNadt.tf: *etoq_o_esratioBad 
C multipHcet candemrationcmMNadLFxriti_tquenn__iertt ^pudetoac 
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quoties ratio A ad B multiplicat rationem M N ad L F, ad numerum qni figniii- 
catquotiesratioB ad C multiplicat rationem M N ad LF, iudifferentiainrer 
Logarithmos magnitudinum A & B , ad difFerentiam inter Logarithmos magni- 
tudinuro B 8r C, quare cum triaexillis quatuor aiGgnata fint,etiam quarrum no- 
tum cfleoportebir. 

Exemploresfictmanifeftior fifccundumdo^rinampofitam ad hyperbolam 
conftituanturrationcs A B,& B C. 

Sintitaquehypcrbolje afymptoti PQ,PFangulumrcc>um continentest & 
fiat vt B ad A, ita P H ad P K, vtque C ad A, ita P H ad P F, aflumptis deindc re- 
9 Oh ABC eriganrarorthogonaliterexpun#isH,K,F vtre&acHG, KLFLae- 
quales fint lineis A.B,CQaoniam igitur eftPHadP K,vt K I ad H G , 6c P K ad 
PF, vtFLad KI ex conftruaione, igitur redangula P G,P I,P L intcr fe arqua- 
Iia funt. nc proindc pun&a G,I,Ladeandembyperbolamfunt, cuius afymptoti 
PQ^ PF. PonunturautcmlineacA.B.ChoceftGH.IKXFeiTeineadem/erie 
alicuius rationis.igitur commenfurabiles funt fuperficies G K, K L. communem 
igitur habenr menfuram illas fupcrficies, quae per ociauatn inucnta ponatur efle 
fupcxficicsN L, quae verbi gratiaquaterfumptanimirum LN.N R, R V, V l 
ada:quet fuperficiem K L, & bis fiimpta adaequct fuperficiem K G. funt igitur fu- 

ferficies G Y,Y 1,1 V, V R,R N,N L a:quales inter fe,& quia toties ratio G H ad 
K multiplicat rationem ^UNadLF, quoties fuperficies GK conrinet fuperfi- 
ciem M F , igitur inuenta P Y mediu intcr P H & P K , erigatur Y X normalis ad 
PF, vt fitrediangulumPXaequaleP G. crit YXadhyperboIam GlL, crit^ue 
fuperficics G Y xqualis Yl fuperficici ; ac proindeerit fuperficics X K arqualis 
M F, & fi fiat vt YPad HP,ita H P ad P E, erigaturque E D vt rectangulum P D 
fita:quale PG, crititerum D ad hyperbolam G lL.&confequentererunt in 
continua analogia omnes lineae DE,G H,X Y,I K,T V,R S,M N,L K,ac proinde 
fuperficies illis lineis terminatx ajquales funt. quareiuperficies DF eodemex- 
ceflufupcrat fupcrficiem GF, quoGFexceditX F,& quo X Fex^cdir 1 l\6c fic 
confequenter. Vnde h« fupcrficics lupplere pofllmt locum Logarithmorumda- 
torum quare fi Loganthmi dati funt 8,erit fupcrficics MF loco Logarith- 
, mi fuperficicsTFIocoLogarithmi to; fupcrficiesvero D F Logarithmua 
eft qui inqiuritur quanticatistertix. Quia vcroperhibcntur rria cfle d.ita , &: 
quartum inquiritur,aflumatur pro primo numerus fupcrficierum aequalium , in 
quas diuifa eft fupcrficies G K. per lineam X Y , qui eft i. Pro fccundo fumatur 
numeruVparrinm aequalium, fccundum quas diuifa eft fupci ficies 1 F, per rcclas 
T V,R ; S;MN, quieit 4 ; Sc protertio, fumatur difFcrcntiadatorum Logaritb- 
morum 6,Sc io,q<i*eft4,ttadiaiu ficutdmilaeftfuperficies G K, fcHicet iu duas 

partes 
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• partes aequales. Quartum igicur requiritur,nempe' in numeris interaaHam, qubd 
intetiacec inter Logarithmu B & C.quod quidemhac ratione exhibebicur. Fiat 
vt numerus partium in quas diuifaeft fuperncies G K.boc eft t,ad/iumerum par- 
tiutn in quas diuifa eft fuperficies I F,hoc eft 4>ita difFerenrja Logarithmorum 6, 
& io, qua: cft 4,ad quartum numeru fcilicet 8,& diuidarurdifferentia. Logarith- 
morum A ic B, vt eft diuifa fuperficies G K . nempe bifariam in cafu noftro , tc 
Logarithmus medius inter 6, ic lo.repcrtus fic 8 , habebirur^ae feries Logarich- 
morum , in quo reperitur Logari thmus qui requiritur,nimirum 1 8. Nam u diui- 
datur diffcrentia inter lo, fic 1 8, quc, eft 8, fccundum numerum 4, quem exhibuit 
diuifio fupcrficiei IFinquatuor partes xquales, inuenietur quddLogarithmns 
qui quarto loco fubfequitur Logarithrmtm feriei 8 ad io,qui eft i8,fit ille qui po- 
ftulacus fuic. Solutum igi tur cft ProWema, Scc, 
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LECTORI BENEVOLO. 

» 

Abeshtc, EruditeLe&ori foluttonemProbleniatisaR.P. Marind 
j Mcrfenno propofiti ; quod quidem Quadratura ipsa dirficiliorem 
| (blutioncm rcquirere uifpicabatur , & cuius folutionc exhibita ipfius 
_j qttoque qnadratura: foluttonem Geometricc expeditam fatebatur* 
videsautcm quamcxacle petitioni eius fa&um fit faiis, cum &c cafus, inquo 
Problema erat o^ww, detcrminatus iam ftt, dcfignattimqueprxtereaquoca- 
fu folui potucrit , ac tandem legitimc propofitum, Gcometncc, quod petcbatur 
fucrit expeditura» 

Forte quidem non adeo inepte, oefcict quis cui vfui Problcma illud efle poflit 
prout proponitur,ad Dimenfionem CirculiaWbluendam ; verum vt vtfit, cum 
id a Geometris , poftulari tcftetur Cenfor , opcra: prctium exiftimaui me fa&u- 
rum, fi votis corum bacin parte facere faris. Namquarouisad Quadraturam cx- 
hibcndam cuiquaravideri pofletminus conducere,necadmodumtnrcm noftranl 
facerc hoc modo quat petitur folutio , digna tamen fuit quaj Geometricc expedi- 
retur.prafertimcumfinednbibmttltoruqj ingcnia torfefit idquodquodamin 
cafu, fed iam \ nobis determihatn, prorfuserat aioWei. Id ipfum venS cum non* 
nifi ejfdo&tina eUam fabtilifiimo Opere fuoGeomctrico expofucrat R.p. *rc- 
gorius, jfuetit dedu&um .fcminaque inibiiameflentiada .exquibus folutioet- 
iam illiusProblefhatis , foluttquedcmonftratiopoterat , imodebebat fortafsir 
cduci , in compettoiam eft,nihil etiam cx bac parte defuifle Operi illi prorf us ad* 
rnirando, quod ad perfedtam, dbfolutamque Quadratura: dimeniionein requirc- 
batUf. Atquc hoc modo Geometricum quod fuit tn Cenfura illa , quodquc vntctf 
vidcbjtur rerponfione dignirm, Gcometrice expcdiuimus. 

Ad cetefa Cenfurii verba quamuis nondefitquod refpondcam.oper* pretiumr 
tanicn vifumnonftnta:quisreruma:ftimatofibusquidquam reponefc.apudquos 
pra:clarifsimi Geometra; fama ciufmodi nUbeculis obfcurari minimc potefbprc.- 
Jcrtim cum D.Gregorium Nyflcnum difertc eleganterquc proclumantem au- 
diant, Dedecuseffe "jireprudenti, nonftnc cenuittum audsre,/ede*qu* dtcuntur eenuttu 
retorqucre. Quod fi in prudcntem virum cadere non poife iudtcet vcrbis vt alter- 
cetur, verbifque verba tantomvtreponat. certc id longe a Religiofo homine 
alienum efle debere potiori iure iudic;uii ego,iudtcantque illi quorum etiam nu- 
tusobfcruo,cumnon finealiqiia charitatis ReUgiofazimminutionefc difpendio, 
idipfumpra-ftari pofsit,'quantumcumquc modeftc eiufmodi di<fta exagitentur. 

Adde.quod cum Geometrica iit ha:c res,Geometrice»^tie tantum dcbueritex- 
pediri.mearum parttum plane non fit.imo ncc Gcomctrae vllius, leges a Geome- 
trii pra;fcriptas.vel ad latttm vngucm tranfilire; hoc eft,quidquam prar ter verita- 
tis propofitionem , propofitarque demonftrationem adferre Dudumiamnobis 
Itmites illos pra-ftantilstmus, Autiquitatiquc notus Geomctra Serenus pra.-ftttu- 
tos efledocuit Praeiat.ad 'Lib.VTxmum.t^fbfurdum enim,\n^un,omninovidettir Gee- 
metrat de Preblcmate Ceemetriee fme demonHratiene qutdquam affirmare : eratieenim 
frob*l>tl(4,c? fine i/lle artifieie,* Geemctri* *lieniftim*eft. Quapropter,ne &ego Iimi- 
tesillostranfgrediar, perperamquc mulra? de ProHematc Geomctrico line de- 
monftratione vlIaarHrmantem videarinfeclari, fuperfedendum mihifuit labori 
i Ilitneque quidqnam in defeniionem R.P.Grcgorij vifu m eft apponere.cu m eum 
famluculentercopiofecjaeipfapropugnet, imo Scaiudicfo Mcrfennianoplanii- 
fime abfoluat, vtiiam vidimus, qua; Geometris omnibus vcncfattoniefledcbet» 
-Adfiqultis. ' 

Antiquiorum verb vcftigi/stfrha;rere , dcmonftrationibuf^ucvere Gcometrt- 
cisremvrgcrccum fibi propofitumfempcr habuerit Auc>or,mhiI admodom mo- 
ucturdi«aisillisextrarem, hoc eft,pra-ter meramGeometriamqua; funf. Nem 
enimpeteftiVt re<5ke Senec3,generefus animus centumeliam fsti : ncc fane pati ccnfen- 
duscft,quinonmouetur.nequercae quidquam pati columtura fua moleftan- 

lem 
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tcm quis exiftimauerit, fileui perftringarur afflatu, inconcuffa cum ficMapet in- 
toneuiu vencas li verbiscantummod6impcc.uur,'pra:lertiincumapudveritatw 
indagatores ingeruncur, cad,ue incauffa, in quanon umdicentis audoritas, 
ttttam didtorum dilucidaexaaaquc demonftratio .momencum omne pondufque 
roicradfcrrc, imo alfenlum.etiam inuicis.extorquerc. 

Verumaudoritate ctiamagendum iifbrct, plurimaadmanumfunr Geomc- 
tr irum enconfia , qu.bus prasttantifsimuoi virum extulerc iam pndcm , quacquc 
non ex Hffpania modo, luli.i Gci mtnia, Anglia,Dania, imo 5rex ipsaGalli3 , ab 
Opereeuulcato.perquamhonorificaperfcripscre ;ea<^uc his cc.am longoappa- 
ratu poflem iHferere, li id viri de fcfuiique rebus modeftiisimcfenciencispacere, 
tur modeftia, infignifqiie quam pra fe tul.t fempenanimi fubmifsio. 

Nequequismihi fucccnfcacaudor.racem ipfiusviri tambenc deGeometna 
mcriri, hac etiam in cauffa, autforiuce fi ccrtandum eft, auctontati fi oppolnero. ( 
Cercc virjs cft qui a quinquaginta tereannis inderatig.ibih planc ftud,o,c.onltan- 
tiaque prorfus admisanda Geomctn* fempcr incubuic : in Bclg.o Auftrfa.Bohc- 
mia.Roma- a multis iamanniscelebratus i Geometriam non fcnbendo untum. 
fed 8i docendo iu proucxit.vt dilcipuli eius non Louamjmodo,fcd& Dolse.Mo- 
naftcrij,Pragai,Gra:Ci,Madritialijfquc locisM.uhematicasdifciphnascumlaude 
docuerint, partimdoccantetiamhoc tcmporci intcnmmodcftus adco, vtcum 
eum Archimcdcmalccrum alij.al.j Apollonium , Magniim Gcometramahj lnte- 
ris infcr.ptis, & non immcnto pallimcompcllenc, ">d ipfum non hne ruborepcr- 
leizar i quodqac miranch.m magis , ncqu.dem illi vc faccenfeat, qu», vt nonnum- 
quamfit,calculoquantumuisnigroimmercntemdchgnarir. 

Scd quid hsec atfero, cura res ipfa-clamet tacentc me ? Certc Proporr.onahu- 
tum Hbcr, vt al.uro nullum exhibuiffet Auflor , eiufmodi vilus eft fumm.s, vms, 
cofque morus animorum cxcitau.t , vt nontantum fubtihihm. Geomctrx inge 
n.umprorfusobftnpucrint .fed & plunmumciGeometriamiplamdeberc mge 
nuc profeffi fiiil la.-p.us, vtoocequ, illiuslimices, nouamquafi maud.umque et- 
formandoCcomecrum, uncoperc prouexcrit. Cuienim hattcnus inmentem 
ven.tde rationibus fimil.bus diihm.libufquepcrindedifputare , rat.onumque 
quinimo rationcs , enam max.mc inter fc diffidcntium , comparare, «ducere,aii. 
cere, dccruncare > Id ccrtc aufu ingenti, par.que tel.c.ute aggrcfnis eft R.P.Gre- 
«oriusquodaliusncmo , Proporiionahtatcfq.ueprimus hoc modoGeoraetr.ee 
«pofuit,deduxit,com P lanauit.Quxcerteeiu(mcKhrerumGeomctr.carumxlt.^ 

matoribus v. la >am funt , vt inter prarclara huius <a;cuh inucnu mento colloca- 
rmt, mdicarintque inu.diam .pfam viro gloriamdetrabere fi cupiat.nequidquam 

CU Ouid alia memorcm.qua: toto Opere pafltm occurrunt prsclariffima ingeni j 
mon*umcnta,qua:.',ue Antiquitat» nihdqu.dem detrahunt, at mhd cedunt? Certo 
Progrefiiones Geometricx.etiam in inhnitum excurrentes ,ad Gcornetncumab 
,pfo rcdadtx funt rigorem,termin.fquc quod mirere,et,amconc lufx.Vana cx va- 
r.o Planorum in Plana duCtu nouacnieerfin S untur corpora, cxplanantur, c"ban- 
tur quin imb plurima,pleraque vero ad corpora reducuntur qux notam habeanc 
baf.m,altitudnKmquenotam.StupendamillamParabola.cumA^ 
rahfymboli/.at.on?mexprim,r,quamprimu,Geometrah.cadinuen,t5:aban- 

nisquatuor & viginti d.u tamen antc a fe rauenum cum lummo Geometrarum 
^plufn Romare^xpofuit , quod difertis tunc hac de ^^^^^; 
mon.jfqueplani.mfacerepollumcumopustuer.t: d.lucde autem dcn,onftr 
nullam prorfus ab Arch.medc Pappoque propr.eutem quantumu.s abftrufam 
SDiraTi competere , ( competuntautem planc admiranda, ) qua, non fuo modo 
pKlaTccommodetur:a^e6vtSpiralemArch.meda;ammem 
ParaboametTeeuoiutam. Vngula, fJu fegment, cu,u(dam cy mdnc, '^atione, 
im6 & fupcrficci tamexot.ca; , vtquae tota fern.crculo fem.elhpfique cUudi- 
m, aream quadrando determ,nat ; imo Vngulx hu,us,quod m.rabuntur Geom - 
trx,cumSpha:rafymmctriam, omnimodamque concordiam pnmus cxpon«* 
?p1,a;roTdmm,Conorid.um itera Paralx^hcorura , Hypcrbohcorumque pcopr.e- 
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tates prarcipuas apcrit. Varijs expeditifqucmodis Parabolam qijadrat , imoSe 
• Hyperbolam iplamintadiam ha&eniis indomitamque figuram m Qiudrum co- 
git. lucundifsimas,abftrufifsimafque Conorum & Conicarum fectionum ( taceo 
Circulorum.criangulorum, reciangulorum.linearumquc ) propriitatcs inuenir, 
demonltrat, acdemumc Conofuoinquohadtenusdelituerant , dctracLvs , a<i 
plana deducit , vcrequc Geometricis terminis tandem concludit.Conicarum ve- 
ro (edionum dottrinam,abftrufam hadtenns, & non nifi fummis Geometris pcr- 
uum, exponit adeo dilucidc , vt nnllo negoc io fioc vllo Apollonij adminiculo , a 
quouisGeometra,nonminusquamipuEuclidiselementa percipircrcio poisiot. 
Qux- certe omnia eiufmodiquiuisazquusarbiterefleiiulicabit, vtciim lummis 
* quibufuiscomponi pofsint : Scliceccaliaefle nonagnofcacfortafsisvnus aliquis, 

cota certeadmiratura iftha?c cftretropofterita8,graculabirurquehuic aeuo talem 
quodtnIeritGeometram,quem Antiquitas »pfa , etiamfi Quadraruram circuli 
• nou attigiflet quidem, non imrocrito fuum vellet. iyL 

Et in his omnibus ,qut>d magis ftupcas ne Propofitionem. quidem vnicam ex 
nli cnis quafi horrulis ftudio excerpfit, (excerpfit autcm admodum paucas ) qudm 
non immutata demonftrationc, aut fi Problcma foret ctiam conftrudbonc varia- 
m, proprum fecerit ; eafque tum quoque laudato Au&oris nominc, Auctori ac- 
ceptas rcterat.Studio,inquam,fi excerpferit namvti limitatum hominis ingc- 
nium noneft , itaplures ineandem veritatcm incurrere potuifle, non negamus. 
Legcfi placet.quid Pag2Z i • fngcnuc profiteatur,vbi (e in Sereni fpcculationem 
uicidiflc vidit:fedingenue nimis; cumplurimaifthic tintu Sereno-nonpropofi- 
M.omnia veroalirer deroonftrara. Itcm I.ib.2.ad Prop.36. cumeampropofitio- 
► nema Clauioexpofitam^aliotamcnquamipfemodocxpcdiiflet, ditcrtis vcrbis 

allerit f ium non efle,fed exercitij gratia a fc folutam. tum fubdit : Nequeenim pro- 
pofinonem ftatitt mtu Ucubrationtlus inttrfertre , quam diuerfi dtfcurfus demonflrattone 
meam non fecero, vclAutloriinomcnin pttblicum non protutero.Nc propofitionem qui- 
dem vnicamctiam a fe ahter demonftratam, abalio propofitamodo fit, litie Au- 
#orisnomincprotrudere fc velle ait: abfitigitur.vtrcligiofilfimum virum dolo 
malocjuislutptceturnomen illiusfupprefsurum,fiiraeciam pcr vmbram lefeha- 
beret res, qui ei nouam fpeculandi materiam fuggerendo , facem ad Quadracurae 
adytareferanda prt^tulifsCt. Nonalicnisindigetfulcrisquimole ftatliu; neque 
ahcnis fefc plumis putide exornare dcbet is,cui domieft non curca fuppeHex.qua 
plura ctiam volumraa poflct exornare , qucmque vica citius quam noua: in Geo- 
njctria verirates, nouaqueelucubrandi materu dcficicnt. Quod fi ex vngueLco 
dignolcicur facile excali opercfelicifsima P. Grcgorij inexhauftaque vcnadiiudi- 
cabttur. If 

llxc vc/6 qua; publici iurisiam fecit tantacum finctamquc varia, non mira- 
bitur quis in tantam molem Opushocexcrcuifle.cum fingula: , quaspaulo ant« 
receuliii , matcria;, iuftum Vofumen ficquafi folitarie edita; coniticticre potuif- 
ient, etiamliad Quadraturas Circuli nullo modofuiflentdirecftx. Quidautcm 
nocuitfimuledi?certeargcteaaureaq; fuppellcx vno in atrioconcinue &c ex ar- 
tedifpofica, maiorem incucntibusadmirationem ingerit, quam li per partes di- 
ftradta.varijfquein conclauibus videnda proponatur. 

Rurfus autem quomodo materia: illx ha&enusinraclx , autobfcurius faltem 
propofitaQuadraruris reclcadhiberentur , fic vtLeeiorum animis nondumus 
latis imbutisplenc fatisfaccrent.nifi earum natura penitus eflet euoluta, enuclea- 
tecjuepropofita ? id autem nullo modo fien potuiflet , ni fi mnltarum propofitio- 
nutrtquafifarragine cbnfarcircnturhbrifinguli. Prarambulum quod Libro fe- 
cundoprxmittitAudtorfiplacetinfpice, ilhcconfilij fui rationem dat. fichabcr. 
Prdfens hber,quem de Frogrelftonibus /cribimus, omnino neceffarms tfi ad (lernedam viam, 
quam tntmm Circulo adquadratumrtduttndo. Non ita timen hoc veltm intclltgas , vt 
cmnes otnnino Propofitiones , quxin toto eius decurfu repertuntur , sd eum finem requtri 
crcdto , jed qued ftne vfu hntui Ubri , quoxd partes maxtme principales, difficulter ad fco- 
pnm perntnirc quis poffit : exigebai auttm huius Libri argumtntttm , ad docirtna for- 
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mtm velleuiter concinnttri, & cognttit muteriis exfrnMti ,ne f*/umimperfec7um edcre- 
mus. idtm de fcctutntibm Libru tudtciumferre dtgntbere. 

Vt clarius tamen facti rationem exponam.dicam omnia.Gcometris fcribebarw 
tur hxc, quibusnon fotoQuadratura circuli orexin mouetautexpler. alia nam- 
^uchabct Opus hoc, Dimcniione Circuli haud inferiora , vtt non femcl a multis 
iamannis virin Gcometricis expeditiflimus Chriftophorus Grienbergerus So- 
cietatis lcfu , publicc ore litterifque Romx profefliis eft que, prxtcrquam 
quod ad Qu tdraruram manu deducercnt , & quafi vhm aperirent , non mino. 
rcm ipfa pUulum , quiim Quadraturamcrebantur, cttmea ptanc forent ipGus 
tuncijtiidemiikticio, nuncautem & plurimorumqui fine partiumftudio rem, 
prout cft, diiudicant, qux cum Antiqttorum omnium clucubrationibus potcranc 
comparari. 

Iam vcro quis merito id xgrc ferre potcft , Quadraturx circuli nomen Opcri 
tam admirando fuifTc prxfixum i Quadraturam ccrte fi dcderit, non potcrat id 
fine modeftionbus cxplicari verbis , imofatdignis exponi vocibus baudqua- 
quam potcft. Eam fc ciedilfo Au&or , cum Opus cderct , plane iudicabat , iudl- 
catque eti.tm nunc , imo rrwtgisquotidie confirmatur infententia, quidquidali- 
quiforuircfccus.nefcioquo fcrupulo.fentiant. Vtquid crgo non planc loque- 
retur , vtquiddiftorquendovcrba, nimiumque molliendo fcntentiam, infinua- 
ret dubttare fc, quafi caufx fnae vllomodo dirKJerct? 

QuoJ fi vero ctiam theorematicc tantum Dimcnfionem Circult abfoluuTet.ne 
tumquidemquidquamforct.quodelatiorem eflelibrititulumquispofletcrimi- 
nari. Ccrrc Theorema fuum Archimcdes , quod tribus omnino propofitionibus 
expcdiuit, Dimcnfionem Circuli fiueQuadraturamindigitauir. ncquequi/quam 
id ei a tota antiquitate vitio vcrtit. Potuit itaque trcs illas propofitiones , quae 
elegantiilimx licct fint, folumTheorcmacontinebantDimenfioncm Circuliin- 
fcriberc Archimcdes, nonpoterit vcr6 R.P.Gregoriusfubtitifsimamillam.tot- 
cjue impticatam propofitionibtis dgfjnonftrandiviam , qua veluti Ariadnx filo 
Thefeusalter labcrynthumadeointricatamingrcfluseft, impediufque femitas 
laborc improbo, conatuqueplufquam Herculco explicuit, feliciuteautemfum- 
ma cuiiws aperuir, eam inquamnon potcrit prxtenfo Quadraturx titulo Geome- 
tris porrigcrc .acvelutiinmanusdare? 

Vtvteilct, Quadraturamque problematicc non dediflet Auctor, fcio ego 
fciuntquerem quiexcutfcre,ipfamQ^idraturac inueftigandx rationcm, maio- 
rcm apud Geometras admirationem exciufle, quam ipfa, Archimedxx infiften- 
dovix, exhibitioQuadratnrxpotuiflctcxprimere ; maioremqueapudludices 
non prxoccupatos partium ftudio , fibi vt Geometrx fubtilifsimi ramam , exifti- 
caationemquc peperifle , hac methodo quadraturam quod indagarit , quam quodl 
inuenerit inucniri eam poruiffenon mirantur Geometrx ; hac vcrb viataro irj- 
audita , numquaroquc expedtata quxri quod potuerit, id enimvero uemo eft qui 
nonobtupefcat. Delectationi ctiamfummxeftGeometrisvidere , aliaexparte 
emcrfiffe veritatcmhancquasinGeometriac latebat fundo, quamaliaexpe&a- 
bant cmcrfuram. fic nefcio quid iucunditatis affeut, alio effodi theiaurum loco, 
inuenirique gemmam, qux alio prorfus , irnto ftudio nequidquam quxre- 
batur. • ' 

Qttod fiquid interim occurrerit alicui minus quod placeatrainufquc quod 
faciatfatis, mdicium certc Geometricumnon declinat Auctor; Geometricum 
modo vere id fit. Vti enim fe homincm nouit, ita & nihil humani a fe alicnum pu- 
ut orat quinimo vt fcripto typis edito , agitetur potius difcutiaturque res.quam 
vt tacitQ murmure, perhominumora volitetncfcioqux fama obfcurior ,qux li- 
cet non euertat, obnubilatumenapud horum ignaros ,aut apud cos quibas noa 
vacatfinguladifcutere - , obfcuratque famam celeberrimi Gcomctrx. Quodfi 
quis typorum dirKculutcm refugiat,litteris certc fcriptis, commodifsimc confi- 
ci res tota poteft. furBcitautem Geometrx efle, vt gratifsimx fint acceptifsi- 
mxquc ,cuiufcumque demum etiam ignoti p.Gregorio litterx , noui enim hu- 

C } nuniu- 
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roanitatcm radlitatemquc viri,fbrufsisenucleabitur fic tnagis ipfa vcritas.eltici- 
dabiturquc fi quid obfcurius . vt in re noua ficri ailblet , occurrent ; pluraquc eo 
padoinlucemfortaflevenient<quac in fundo ignoranti.v , nou hnc Geometna: 
detrimentolatuiflent.Verum Geomctricc, ii placet. agaqit rcs, per nudas vci iu- 
tum propofitioncs,demonftrationefque; neque pluribus opus eft, vb. vcnus lola 

inquiritur. „ , , > * - A 

Qubd ii error dctegatur , tantumabeft vtodiumpariturafit Vent.is , qood 

quidemapud inanis gloria; futdes captatorcs , vanofcjue locum habct , vi gratuu 
ctiamampliifimasBenefa<aorifuoa<aurus . habiturufque iit Auclorrcum emu 
fummummalum <mod intelledui poteft obtinpcrc, iiterror , certe errorem de- 
texific, quod plane eum fana: mcnti cft detraxifle . non potcft non lummum efle 
bcneficium.atque iu apud ajquos Veritatis indagatores, aflimatorcfquc , Ven- 
tasamicitiamparit. 
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PRAFATIO. 

Vorundam irigenid, qui frto ftudio quo in QuadratiM 
ramCirculiferebantur , fcdulo cam& Gcometrice 
examinare volucrunt,veritatemque propofitionum, 
adcalculos^euoearc,torferuntPropofitiohcs quxdam, quxin 
Libroid. Operis Geometrici R. P. Gregorh occurrcre *_cas 
crant quas modb pf a:fixi, y. 6. 8* ». & j 4 . Quadraturarum vt 
italoquar fundamehta & bafes. Quae quidem , vtnondiffimu- 
Icm quod res eft, breuiflima: quod fint, obfcuriores funt , nequd 
adebad pcrcipicndumfaciles-,&: tameneiufmodi,vtfivelmini* 
mumab earum mcnte defle&as $ hataefintinerrores haudcon-:'* 
temnendos Le&orum animos abducerd , proutid honnullis 
Geometfis feipsa^ccidirTecomperio.Sedquomodo Auc"tori iri- 
ntentemincidirfepoterat,non domodo iritelligeridas pfopdft» 
tione^ fuas, qucm carumhatura ferret, aut Verborum lcnfusria-* 
tura? ratiorium,de qtiibus agirur, accommodatus* 

Vifumitacjuc fuit e rceffe eumobicerrJ tollef e* rem^Ue ipfaffi 
fubtilitatcfua fanedifficilem , &diftort^veritatfs(enfumate4j. 
pcf cepto magis intricatam>qubad ih meerit,pauckeomp!*rfa-» 
rc, ne cuiquam hacexpartepofthaciniiciatAir mora. Neqtie id 
a meprarfertim attcntatiquifquam mircttff/argreVeferatrrtarrt 
Ucct Audtor ipfc matcrias illas fufius elegantiufcjuc alio quod 
molitur^vtdixi^voluminc^fufccpcritexplicadas^rionvidebattur 
tamcn diutius expedandum , prarfertim eum hxc fcfe occafio 
commodumobtuliffet, fatisfaciendi eorum deridcrio, quibus 
hac in partc aliquid,pr.rter data,requiri vidcbatur. 

Pto* 
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Prodromus erititaquetra&atus hic,& o^uafipraekifioventUr 
ri Opcris, Omniunv verd qux deinceps di&urus fum <enfum ? 
ex ore Au&oris accepi, & fxpius quidem non vno tempore,nec 
vno modo datiopera ab co exprcflum quem vt perciperemihi 
vifusfum,tumdcniqueprout mihi quidcm vidcbantur intclli- 
genda, expofui.Quac,{iLedoriBcncuoIo arriferint,dubiifquc fi 
fecerintfatis, idcertcAu&oriipfi acccptum referatrobfcurio- 
ra verbfiforfan fuerint , id mihi omninoadfcnbivolo, vt qui 
rem fubtilliirimam , calamo falcem exprimere, nonvfquc adeb 
felicitcrpotuerim. Fortaflis tameneritquimeintelligat. Pro- 
pofitionem verb ipfam, quam vnicam pono , fi qui*prima fron- 
tc non pcrceperit, CorroIIaria ipfa fedulo perueftiget,& tum dc- 
mum patcbit felicirernc res ruerit cuoluta. Rcm itaquc prout 
poflumus ,ordiamur. 

Atque aPropofitionc quinta& fextain quibus prima, imd 
Vt patcbit,vnica erat difficriltas,aufpicemur. 

Prop.5. ita fc habct. Data fit ratio aA ad 
A ' quamuualiam quan titatem diuijam in B & C. 

Dico quod ratio A adB exctdat rationem A ad 
ratione Cad B. Propofitio verb 6. hanc 
dcftruerevidetur,qu£ ficfe habet. lifdempofe- 
tu. Dico rationem A adB Ctquari rationi tA adB , minus ratione C 
adiA. 

In his verp propofitionibus cum contradictio prima fronte 
ftppareret, Scholion benc longum adiectumcft , in quo& fen fus 
carumcxponitur^&contradi&iodeclaratur. Verumcum &il- 
lud obfcuriusadhuc vifum fitaliquibus,Propofitioneshasduas, 
autpotiusvnicam, namreuera inideminciduntvtmoxappa- 
rcbit,hic cxponimus Propofitionevnica, pofitamqucdcmon- 
ftramus: deinde per Corollaria, exhac vnica propofitioncde- 
du&a>rem tota m explicam us.Ex quibus liquido apparebi t,quo- 
jrundamdubia, quas deinceps exponentur , ex diftorto tantum 
hui us vcrita tis fenfu ortum duxifle >. propofitionemque ipfam , 
ilium quam hic eliciamus fenf um, habere non debuiffe,imb nec 
potuiflc fccundum mentem Au&oris. 

■ . * ' ■ 

«, *-.- .**>«• *t* * - ♦ w * - t ' 

A •.'..»•" » ■ • • 

J • 

»•? ' " :tt\ - . f.; . ■ 

PRO- 



Digitized by Googl 



Qjr ADRATVRA *5 
PROPOSI.TIO. 

DAta fit quxuis ratio A ad B C , cuius A 
confequensdiuifumfltin B&C. 12 , 
Dico quod ratio A ad B exccdat ratio- 
ncm A ad BC , aliquo exceflu rationis, B C 
qucm detcrminat ratio CadB, collataad " ~~l " 
rationem B C ad B. 

Aut vt alijs quidcm veibis,fcd in idcm recidenttbus.vtar. 
Dicorationem A ad B cxccdcre rationcm AadB C aliquo rationis 
exccflu, quiadrationcmmaiorem AadB, fltvtexceflus rationis quo 
ratio B jC ad B cxccdit rationcm B ad B , fciiicct vt ratio C ad B cft ad 
rationem B C ad B. 

DtmonUmio. 

RAtio A ad B eft ad rationcm A ad B Ovt B C lioea eft ad B,per 7. de Propor- 
tionalitatibus P.Gregor.fed vt B C eft ad B»ita eft ratio B Cad A, ad ratiouetn 
B ad A, per i.eiufdem : igitur vt eft ratio A ad B ad rattonem A ad B C, ita eft ra- 
tioBCad A,adrationcmBadA. SedratioBCad A.fuperat rationem Bacl A. 
ficut B C fiiperat B, colligttur id ex 114. eiufiiem : igttur etiam ratio A ad.B,fupe- 
rat rationem AadBC, ficutB C fuperat B. fed B C fuperat B exceflu C qui fit 
▼ g.duarumteriiarumtotiusBCi igitureriamratio A ad B fuperat rationem A 
ad B C exceflu qui fit duarum terttarum rationis A ad B. Sed duas tertiac rationis 
B C ad B funt ratio C ad Bsigicur ratio Aad B fuperatrationem Aad B C ratione 
aliqua, quae fitad rationem A ad B , prout ratio C adB cft ad rationem BC ad B. 

CmlUrkn.frim^. 

Hlncpatet primb quomodo errcnt ij.qui in numerisexamtnarepropofitio-. 
nem hanc dum volunt.hoc modo proccdunt. 

Siti inquiunt, A u,B C verohoc eft 6 diui- } 
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fuminBquodfita, fic C quod fit 4. Ratio A 11 
ad B eft fcxtupU vt 1 1 ad 2 : ratio ver6 Aad 
B C eft dupla vt 1 z ad rf.Exceflusautem ratio- B C 
ois iextupla; fuper dupla eftratioquadrupla. ' * 4 
8c tamen in propofitione iam dicitur quod ex- 

ceflus fit ratio C ad B , hoc cft 4 ad 1 qua: eft dupla. igitur ratio dupla & qua- 
drupla > eacdem funt rationes. quod manifefte faJium cft. 

Et hanc quidem tam liquidam demonftrationem putant , quam vlla in Gco- 
metria dari poflit. Vcruro manifefte oftendit (e propofitioncm hanc penitiis non 
perciperequifquis eam hoc modonumerisapplicat, acproptcreanullomodo 
xnirum eft tam apertam falfitatcm exeaperperam intellecHdeduci Primo enim 
incommode rationem AadBcomparatamcumratione Aad BC vocantfcxtu- 
plamcomparatamcumdupla. Deindefalfum fupponuntdumdicunt excefllim 
quoratio Aad B cxccdit rationem A adB C efle rarionem quadruplam.Primura 
iam deduco, lecundum Corollfequcnti exponam. 
' Imprimisdifcrimeneftinmodoexponendi ratiohes AadB , & AadBC fi 
fumanturabfolute, & fi refpe<aiuead fefe inuicem comparatxaccipiautHr. Ab- 
foiutccnimloquendoratio AadB, fiadnullamrationemrefpedtumdicat, eft 
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CONf IlUlATlONES 

ratiofextupla : hoccftnumeri 6 & i funtmi* 
A niminumcri quibusratio Aad B exponi po- 

i Z tcft ; vti 8c ratio A ad B C eodem fenfu eft 

duplaj&ramcufi relatiue fumanrur h*t 
nesadfe inuicem , funt vt tripla ad finfpl. 
cum enifli ratio A ad B ad. rarionem It 
B C fit vt B C ad B per 7-de Propdrtional.hod 
eft vt<> ad i * ftue vt 3 ad i , clarum eit ratio-' 
netti A ad B C non benc exponi per rationem fextupiam ad duplam , nam hxp 
ipfaratio fexcuplaad duplam, adhucinrninoribus terminis exponipoteft; rftfti- 
cetquod fitvttripla ad fimplam.Reducatur itacjucha:cratioizad iadfninimo» 
terminos,prodibitq» ratiorfad i.itemratio i2ad<5,reducaturadminimostermi- 
nos,quorumantecedensficetiam<j, prodibit^ueratiofad 3- erititacjuc ratio 
Aad B ad A ad BC vtf-ad apparebitquequod illa. ratione* ad nUnimo$ 
nuraeros reductae , fint vt 3 ad 1, hoc eft vtratio t ripla ad firaplanu ' , . . . £ { . 

P Manifeftius autem appareBit difcri- 

- rneninterduasbasexpofitionesrationu^ 

3 a fi loco A affumatur quxuis D 24 , aut 

Ejo<remancntibus B&C. nam rurfus 

^ , , , „ ratioDadB collata cum ratione Dad 

24 B C, aut ratio Ead B collata cum ratio- 

JR^ C neEadBC,eftvtCBadBper7.libride 
x ^ Proportionalitatibus. quapropter fem- 

per eft ratio tripla collata eum fimpla .* 
& taraen fi abfolute fomantur , ratio D ad Beft ratioduodecupla , ratio vero D 
ad B C eft ratio quadrupla ; vci &ratio E ad B eft racio quindecupla , ratio ve- 
ro Ead B C,eft ratio quintupla-fiabfolute fumantur.na vt iic.minonbus numeris 
eae rationes exponi non polTunc. Redacantur autc hac rationes ad numeros mini- 
mos comune habcntes antccedens.vt relatiue inter fe comparata,pofii nt cxpont 
iuxta fenfum.Propofiponis 7. de Proportional.erit ratio D ad B quidem vt 1 2 ad 
1 , & ratio D ad B C vt 1 2 ad 3 ; quare cum 1 x fit comtnune antecedenserunt ad 
fe inuicemhae rationes vt 3 ad 1. Et rurfus rationes Ead B, & E ad B C reducantur 
ad numerosminimosqQicommunehabeantantecedens, prodibuntque rationes 
1 5 ad Ii & 15 ad 3 : qu£rationescumrurfusinterfefintvt3adi, patetrur- 
fus rationem E B comparatam ad rationcm Ead BC effe rationera triplara coaw 
• paratamctimfimpla, i 
Nihil ergoinauditumaut mirum fupponit difcriroen illud quod ftatuimusin 
expofitionerationumabfoIut^autrefpc<aiuc fumptarum , fi reAe percipiatur; 
nam id eciam locum habecquando incer fe comparantur rationes qua» commu- 
nehabentconfequens,quomodocommuniterha<aenus rationes iater fe fuerunc 

comparatae.Sit enim raoo L ad N , & ratio M 

L M adNj ratio L ad N eft duodecupla abfblutc 

6 fumpta , vti.& ratio Mad Neft fcxtupla : narn 

N ratioL adN folicarie fumpca minoribu* nu- 

— mcrisexplicari nonpoteft.quam per i2ad 1, 

fcratio MadNnonminoribusquamper^ad 
1. Sctamen ficompareturratioL ad N ad ra- 
cionem MadN , Koceft firationem quarahabec 12 ad 6 ad minimos termi- 
nos reducere velis,diceturquodratioLadNrfidrationcmM ad N,ficratiodu- 
placoparaucumfimplafiue vtzadi. Eodemmodo, ratioquidem Aad B eft 

. fcxtup!a,&ratioAadBCeftdupIaabfoh,te 
. A fumpca , fed quaodo incer fe confenjotur , caf- 

12 4°* ^ c coHaras minimts numetis exponenf 

c vis , non re<2e dices efle raooncm fextu plam 

<X duplam ; non enim ilii fiint nbmcri minimi, 
in cjuibus cxponi poffunt raciones diCtx , nnm 

fextupla 
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fcxtupla Sr dupla cum rurfus inter fe fint vt 6 ad i, minoribuS adbuc numeris co- 
rnodiusexponi poflunt & debenr. diccndo qubd fintvtjad i. Quidautem haec 
expofitio, redu&ioquc ad minimos tcrminos commodi afferat moxapparebir. 

Atquehoceft myfterium» qu6d Lib.io.Operis Gcomet.Prop.6'. in Scholioaf- 
fumptum fuit i quod fuiius explicare operac pr etium duxi.ne quis hrcbras putide 
ifthic qua-licas tortaiTefufpicetur» 

f. 

Coroliariumjecttadum. 

T)Atetfecundbmanifefte excclTumipfum £ 

* quoratioAadBfuperarrationcm A ad * Q 
BC, quemdixic Prop.j. clfeCad B,etiam 
non efleabfolutum,fedrefpe&iuum;adeo- D 
queerrarc planc eosqui putatit exceflum 77 
quo ratio A ad B fuperac rationem A ad * 
B C cflfc rationem quadruplamu 

Ciim cnimratio Cail B non tanttim ff- A 

ceflus fir rationis A ad B fupra rationem A •* 
ad B C.fcd & rationis DadB fupra rationc 
Dad BC, imb& exccfsus cuiufcumqHie 
demum £ ad eandcm B , fupra rationem B 
jkl candem B C ; ratio autem C ad B fi ab- 
folutefumaturfemperfitdupla. cuinam vmquamvel leuiflime Geometricis tin- 
&o in mentem venire pofler , qubd ratio A ad B fuperet ratiooem Aad B C ex- 
ceflu C ad B ; item quod ratk) D ad B fuperet rationcm D ad B C , denicjue & ra- 
tioncm EadB fuperare rationem EadBC codem exceflix; ac propterea ratiooes 
AadB vcl D ad B aut EadB fuperare eodem plane cxccflu abfoluto, rationes A 
adBC, vcl Dad BCaut Ead B C,flngulasfineulas:quodtamedici deberet fi ex* 
ceflus C ad B abiulute fumatur. ld autem quam turpe fbret (ufpicari a Geometra 
fubtiliflimo pronunciatum cffe , res ipfa clamat i cum falficatis a minimo quoque 
Cicomctra argui pofllt. *j 

Longe aliter intelligenda hajc iunt.prout tn ScholioadProp.6\Lib. io» Operis 
Gcomet.rcctc funtexpoiita. quae ficui obfcuriora videantur, bicexpono intelli- 
gendaqui fiut, prout ca percepcrunt ij quinoduminfcirponon quaerunt- 

Dicoigitur,iuxtademonftrata,rationcm A ad 

B fuperare rationem A ad B C exccflu rationis A 

quamdccermtnat ratio C ad B nonqualifcum- 1 n 
que , fed collata cum rarjone C B ad B , vt aflerit 
5.Prop.lib.to.aut vt 6-eiufdem, quam detcrminat B ^ C 

ratioC ad A relara ad rationem B C ad A nam re- x 7 

ucra hae dux propofitiones , adeb fibi contraria» 

rion funt, vt fint plan£ identica: ; cum rario C ad A ad rationem B C ad A , itettt 
ratio CadBad rationem B C ad B, flnt vt C ad B C per 2.1. de Proportional. ciim 
confequcns finguIa:binariasrationescommune habeant. 

Itaqucvtclariusadhucloquar, fitot partesrationisauferantura ratione A ad 
B, quot partes rationis C B ad B aufert ratio C ad B , rclinquetur tandem aliqua 
ratio qua a:i]ualis fit rationi A ad B C. 

In numens id ficdcclaratur.Ratio B C ad B flt vt 3 ad i ; firquia ratio Aad B 
collata cum ratione Aad B C eft vt B C ad B, erit eciam ratio A ad B ad racionem 
AadBC vtjad r, feuvttriplaadfimpIam.exccflusautemquoBCfuperatBcft 
Choc cft 4, cum C pofitum fit 4 & B 2. i tacjue CeftadB vt * ad i.lam vero cum 
ratio C ad B conferrt «tebeat cum rationc B C ad B, hoc eft dupla cum tripla ,.au- 
fcrct ratioCad B duis tertias rationis B C ad B : adeo^ue & exceflus quo ratio A 
ad B iuperat rationem AadB C.erunt duas rertia; rationis AadB. 

Non igiturexceflus rationis A ad B fuper rationem [ Aad B C eft ratio quadru- 
pla vt illi volcbnnr, fed fimtquattior partes rationis Aad B hoc eft fewupla;, quae 
aequalcs funt diubus ccrtijs rationistriplz. 

D * O. 
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CoroBarium tertium. 

• 

E T)Atetterti6 quis denique exccf- 

* 0 *■ fiis , & quomodo detrahendus 

fi t. etiam in numeris, a rat ione A ad 
■ »* B, vtrcmaneatratioacqualis rationi 

° _ A ad BC iuxta fenfum propofitio- 

, nis. ararioneenim AadB > item i 

*4 rationeDadB, & arationeE ad B, 

O detrahcndx funt duar tertiac ratio- 

8 nis Aad B,itemdux tertia: rarionis 

A Dad B.deniquedua: tertias rationis 

■ * ' E ad B : quod quidem fiet fi A,D, E 

p B C itadiuidannirvtidiuifacft: BC m B 

■ ■ — — & C ; faoc eft,aufcrantur ab antece- 

4 x 4 dentibus dua; tertia; , remanebic 

enim exratione A ad B ratio F ad 
B, hoc eft 4 ad i, item ex ratione D ad B rcmanebit ratio GadB , hoc eft 8 ad z* . 
&exrationeEadB remanebit ratioHad Bhoceftioada, qux xquales eruuc 
rationibusAadBCvclD adBCautE adB C fingulac fingulis, vtconfideranrj 

ciarepatet. • 

I Quod fi aliud exemplom exercitrj caufla pla- 

j^j ZZ cctjfitratioIadKL vtuad8ffitautcm KLdi- 

■ uifum in K t,& L 6.ratio igitur I ad K ad rationem 

ladKLeftvt KLadK, hoceftvt8adt, fiuevc 
quadruplaad fimplam : exceflus aucem K L fuper 

i 6 K eft L,6. ratio autem LadK fiue jad i , continec 

trcs quartas rationis KLad K. exceflus ita^uera- 
tionis IadKfuper rationemladKL.funttresquartxrationis Iad Kitaqueau- 
ferantur a ratione I ad K tres quartae , quod fict fi ab I antecedente auferaonir 
tres quartxfcilicet9,rernanebitqueM5,adeoque&:ratio M adK^ad * que x- 
qualis eft rationi 1 1 ad 8. 

- 

CoroUarium quartum. 

A A Tque cx hoc Patet quarto eodem mo- 

12, ■**-do decrefcere rationem Aad B, per 

£> £ p ablationemfa&amab jpfo anteccdentc A, 

g ficut decrefcit pcr additionem fa&am ad B 

* confequcns : adeoque ha;c duo in idem 

jj q planc recidere,modo inadditioneadcon- 

— ■ iequens , & in ablatione abantecedente, 

x * autcontra,proportiofcructur: quod qut- 

dem fietii Aita diuidatur inD E& EF, vt 
B C diuifum eft in B & Caut contra. Nam ficut fi a rationc A ad B auferas duas 
tertias , quodfictfiAitadiuidaturinE, vtEF fintdua: tertia: rotius A, rema- 
nebit ratio DE ad B , xqualis rationi A ad B C » itafiad Baddas Cduplum 
ipfiusB, ficvtC fint dux tertiaetotiusBC , erit ratio AadB peradditionem 
C ad confequens B , diminuta duabus tcrtijs rauonis A ad B- nam ratio 
A ad B C > pcradditioncmipfius C , atqualis fitrationi DE ad B , qux dua- 
bus tertiis minor cft ratione D Fad B hoc cft A ad B: eodem modo ficut ratio D F 
feu A ad B.per ablationem duarum tcrtiarum totius D F , (filiccc per ablationem 
EF,redditur diminuta duabus tertijs rationis DFfeuAadB, rcmanet enim ra- 
tioDEadB. 

, ivU 
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Q.VADRATVR1. i 9 

Tora itaque hk diminutio rationis , fitr^rfimplicemadditionemad rerminu 
coafequentcm; quod bcne notandum cft.» nam per additionem ad anteccdens. 
augmcntatio fit rationum. quo modo cnim additur ratio -^-ad-f-, nifi augendo 
6 per 4 mancntc.confcguenteinuartatovt fiat-f 1 -; eodem modo fietdiminutio 
rationum , aut dimir.uendo antecedens , aut ccrte vt hic fit , per fimplicem addi- 
tionem adconfequens , mancnre inuariatoanteccdentc. 

Atquchceccftdoclrina j.J<c tf.Prop. I.io-Opcris Geom. quam demonftratiuc 
certam cifr ncmo negauerit. Neqtic quis dicat in terminis fic non fuifle propofi- 
tam , nam pra:terqiuim quod mox in Scholio mentem fuam Auclor ipfe fatis ex- 
plicarct , # alium feufum Propofitiones ipfae admittcrc non poterant , vtidemon- 
ftratio ipfa fatis indicabat : neque propofitfones fefc inuicem vt videbatur de- 
ftrucntcs, fed reipfa idem dicentcs fimul iungere, in vllum Geomctram,ne dicam 
ii) P.Grc^oiiumvmiuan\cadcrc potuiilet,nififtudioidipfumfeciflet adexpli- 
candum rufius intricaramrcm; quod fane luculenter in Scholio mox praeftitit. 

Libet ramen oftendere propofitionem etiam vtia- A 
cct nonaliterdcbuilfe intclligi. Cumenimrationura 
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AadB,&AadBCdenominatorcsfintCB, &?B, non 



poteratexcefliim iftaru rarionu dctcrminare , nifi per exceflu denominatorisB C 
iuper denominatorc Bi cxceflusauteerat C.Ia vcro cu exceflus ille C fitantece- 
dens rationis C ad B, illius nemf>e qua ratio A ad B dicitur excedere rationc A ad 
B C.claru erat refercndu. cxceffum illu ad aliquam rationcm cuiuspars erat ratio 
C ad B.illaautem ratio neceffarib erat ratio C B ad B, qux ad rationc B ad B,om- 
nino ita fe habct, vtratio Aad B ad rationc Aad B C. Patet igitur propofitionem 
j.& idem cft dc 6. qua: eadceft,prout iacebat>non determinare excefium rationis 
A ad B fupcr rationem A ad B C > nifi pcr cxceflum qui refpe&iuus eft modoiam 
explicato,& nonabfolutus. Sed quia id obfcuriuspoteratefle i idcircoadie&um 
Scholion,clarit,vtis, vtdixi cauffa.non neceffitatis. 
Vcrum ad altas Propofitionesgradum faciamus. 

(IrolUrmmqiuntum. 

EX hisprobe intclleftis , Patety. nullomodo A 
chymcricam efle Prop.7.1. 1 o.fed veram planc- " u 
quc certam ac Geometra dignam.Ea afferit fi co- p 

fequens fit diuiiiim v.g .in B Sc Cquod ratio A ad 

BC, fitratio Aad B, fimulcumrationeAadC _ r 

Patct ex didlis. nam per additionem rationis A ad — - — ~ 
C ad rationcm A ad B, fit confeques B C maius; * 4 

ac propterea ratio A ad B C minor eft quamratio 

A ad B : & quidem ea rarione minor,vt iam oftendimus,pra:c. Coroll. in qua ra- 
tione pcr additioncm C , accrefcit confequens B. Vnde quoniam B per 
additioncm C accreuit ad duas tertias , ctianvper additionem rationis A ad C ad 
r ationcm A ad B,diminuta eft ratio A ad B duabus terti jsjficque ratio Aad B h&x 
c ft ratio D ad B; qux ratio eadcmeft cum ratione A ad B Cquare coftat aflcrtio. 

(orolUriumfixtum. 

Hlnc patet fexto errare eos qui propofitionem hanc numeris exponere dum 
volunt,vcramaugmcntationemrationumfaciunt,cum tamen fieri debcatdi- 
minutio rationum, vt propofitio rite exponatur»quod quidem oftcndo. Sic enim 
argumentantur. 
Ratio A ad B eft fextupla , ratio verb A ad C eft A 

tripla : tripla autem addita fextuple facit noncu- 1 

plam Sc tamcn vti patet ratio A ad B C cft dupla; ? 
chymarricu igitur,inquiunr,eftdicerc, quod ratio 
A ad BC> fit ratio Aad B fimul cum ratione A ad C. 
Sed vt ante prxmonui , errant ipfi planc in co 
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A quod rationem A ad B.vV A adC exprimatn per. ra,- 

" ~ tiones-^ 6c— : nam allumunc ratioucs duas qux 

commuuecoufequens habct,lcilicet vniueem,ad- 
p dunt^uefibiiouicemantecedcntes.-additisautcrri 
j I antcccdentibus clarum cft fieri rationem aliquam 

maiorem,quam erataltcrutra.In noftro autem ca - * 
fu,ratio A ad B,Sr ratio Aad C,commune antecedeus habeut,confequentia verc» 
diuer(a:quocafi/,neradditionemcorirequentiumdimiiiutareddieural5erutra ra- 
tio,imb vtraque folitarie fumpta. 

CumitaquerationcsAadB, Aad Cad numeros minimos reducere volunt 
(quodtaciuntquandorarioncm A ad B vocac fextuplam 3f rationem Aiad C vo-> 
cantcriplam)vtre&e ftetexempluminnumeris,proutindicauiinCoruII i redn- 
caturratio Aad Badnumerosminimos,eritque vt6ad i:8cratio AadC redu- 
caturad numeros miuimos.quospatitur ancecedens 6\proueniceque r.uio 6 a>l i. 
addanturautem dux confcquentcs i Sc i proueuientj, fictque rario 6 ad 3 ,qua- 
Jiseft ratio Aad BC, izado". 

Qu5d f»ne vcrum eft : nequcegoquidquamhic chymericum , im6 ncabftru- 
fum quidemagnoico.nifirbrccqucxluiminutiorationumqua; fic peradditionem 
confequentium, ignota mul«s cum fucrir , occafionem dederit coniungendi ra- 
tiondm fextuplam cumtriplapcraddicionem antecedencium. non aducrcermt 
autem hic non fieri augmentationcm rarionumquarfitperadditioncm antece- 
dentium, led veram efse diminutioncm rationum.quz fit per conlequentiumad» 
dicioncm.qualem requiric propofirio. 

CorolLnum pptmum. 

A B r-J mc rur ^ ll!> ^atet feptimo redteettom pro- 

• — — pofitameile Propr.^.lib./o. OperisGeom. 

10 • quadicitur, quodquandorationis ABadCD 

C D tamantecedeus quam confequensdiuifum elt 

" -r ~ g inquotcumquc,antecedensquidem v.g. in A 

& B.confcquens vero in C Sc D.quod ratioA B 
adCD.fitracio A ad C,& Aad D.limulcum rationibusBadC,& B adD. 

Ratio enim Aad C ,ttmul cum rationc A ad D (pcr quam diminuitur ratio A ad 
C)cftratioA ad C D.vti iamoftcnfum cft: ucmratioBadC,fimul cum ratione 
B ad D (pcr quam dimintncur ratio B ad C ) cft ratio B ad C D. fed ratio A ad C 
D.adiuncta rationi B ad C D xquatur rationi A B ad C D,cum vtraque ratio idcm 
habcat confcqucns : igitur ratio ABadC D.cft ratio A ad C, cum rationc A ad D, 
vn.i cum rarionibus B ad C cV B ad D , quod crat demonftrandtim. 

In numeris id cxpcriri fi placcr , opcrarc hoc modo. A cft ad C vt 5. ad 1 , & A eft 
ad D vt f. ad 3. rcduccndx cnim funt rationcs illx ad numcros minimus qui com- 
ntunc habcancanccccdens vt ante dixi.Itaquc coniunge iam confequcntes,i fi£ 
exurgcnc 4, & ratio A ad C D erit v< $.ad 4. Itcm B cft ad C vt ^ad 1 5c B cft ad D 
vt 4-ad jfiiam cV illx ratioucs rcduccndz funt ad numcros mini mos communc ha- 
bcntcsaneeccdcns raddc.i.&rj, ficnt 4, &r tatio BadCDcrir vt 4. ad 4.1am vero 
quoniam rationes <;..nd 4,& ^.ad ^.communc habcnt confcqucns (cilicct^.addan- 
turantcccdcntcs 5. & 4,cxnrgcnt 9 , rationcfque ficfibi inuicemaddicx eruntvr 
9.ad 4, quz cadcm piane ratio eft cum ratione A B ad C D , 18. ad 8. 

Ex his omnibus itaquc concludo , rcm planam cflc &c apertam, totamque dirrt- 
cultatcm cx modoloqucndiminuscommodo exfurgerc,&: poftea pcr opcratio- 
nem crroncamintricari.VoIunt enim ratioBcsquzcommune habcncanfcccdens, 
rum qaando intcr fe comparatur vocare ranoncm tnplam &C fcxtuplam.5cc.cum 
tatnen crrpla & fcxrupia communc habcant antcccdcns.ac proptcrea,quid mirum 
incarum additionc crran r cum antccedentes fibi dMdinon debeant confcqucnte 
inuariato, vt fit in additionc vcra per quam fit augmcntatio rationis, fcd confe- 
qucntcs libi inuiccm tungcndi finc anteccdcntc muariaco , vc pcr cam additto- 
ncm fiac dimuiutio rauonis. 

Quo 
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Quomodd crgo vocanda crit,inquics,ratio it. ad 2, comparata cum rarionc u. 
ad 4? Cerconon potcft dici fci^ipla comparata cum tripla , G in minimis numcris 
cam compararionem cxpcimcre vi$;nam racio ir.ad t. ad. racioucm u. ad 4. cft 
vc 4. ad 1, vocandaque cflct dupla comparaca cura fimpli. Aducrte tamcn quod 
hcct ratio u. ad 2. comparara ad racionem u. ad 4, vocecur ratio dupla comparata 
cutn limpla , ii camcn racioncm u. ad 2. addcre vis racioni 1 2. ad 4, ac proptcrea 
rationcm Uiftd 2. reddcrc dimiiiucam duabus tcrtijs ,non poflisduplam racioncm 
addcrc fimplx,nam runc fic ftabit cxcmplum ~ & -j- , antcccdcnccfquc cruht di- 
uerfx & confcqucns communcjadditifquc antccedcntibus augcbitur ratio.vcrum 
rcdigi dcbct prior ratio ad minimos tcrminos vt u. ad z, ad rationcm 6. ad 1; fe- 
cunda vero ad mintmos rerminosquos patitur idcm antcccdens. 6; ficque demum 
(labitexemplum L. i-: addanturquc confcqucntes, ficnt j, Sc prodibic ratio 6.ad 
j.cjualis clt it.ad6, qux diminuta cft duabus tcrtijs rationeS u.ad a. 

CorolUnum ottautmh 
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pX hbc Patct 8.ven tas # Prop. C4. Operis Geomcr. 1. 1 o.qua dicitur, fi denttor du* 
•■-'rariones A B ad C D,Jc E Fad G H.quarumram anrecedentea quam confc- 
qucntesdiuifx linr in quoccumque A I, I B ; C K , K D ; E L , L F ; G M , M H • ra- 
noncm. AB.«dC D. cfle ad raciorfem EFadG H,vt rationcs AI ad CK. Alad 
KD,lBadCK,lBadKD fimul fumptx, fuln ad rationcs ELad G M , E L ad 
}A H , L F ad G M,L F ad M H flmul fumptas. Patct inquam , quia , rarioncs qua- 
tuor primx fimul fumprx , fiuc tfbi inuiccm additx eo modo quo di&um eft in corr. 
7. (unt ipfilliroa ratio fiue confticufjnt ipfam rationcm A B ad C D ; fimilitcr ex ra- 
tiombus,quatuor fecundis fibi addicis codcm n>odo conftituitur ipfilfima ratio E F 
ad G H. 

Atque cx hoc Se cortollarium eiufdem propoficfonis fic manifeftum, quod fic fe 
haber: 

Si racionum ABadCD.&EFadGH parres exdcm aut fimilcs fatiorfcS fue- 
rint fin idcm cnim incMtc rationes cflc fimiles & eaiHem vt patct ex 1.8. dc Propor- 
cional in operc Geom) tum tot* rationcs cxdem aut fimilcs crunr.Hoc cft fi ratio 
# v.g. AladCK fimilis fit rarioni E L ad G M, item ratio A IadKD fimilis rationi 
ELadM H ; rurfusratio IBadCK fimilis rationi LFad GM ; dcnique acratio 
I Bad KD,fimilii rationi LF ad MH.eriam rota ratio ABadCDfimiliscritra- 
tioni EFad GH.patct cx prxcedcnti. Arquc fic complanara cft dirficultas quat 
in 2, 3, 5c 4. Quadratura poflet occurrcfe. 
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Coroltarwm noaum^ - • -• ' • 

B C D C XProp.8.l.io.Oper. Geom; 

■ A -'explicata & ioteHeaiprout 

eam intelligimushic inCorroL 
7»Patet «j.quomodointelligenda 
fit , . & quomodo verum fenfum 
habeat Prop.u. lib. 10. Opcr. 
Geom. 

ln h5c oftenderar Au&or in 
cafu queproponit.quadofcili- 
cet funt quatuor ordines conti- 
. nucproportionaliu A B C D V, 

FGHIV.LMNOV.QRS 
TV comrmmerahabentesvItimamV.quodratio AadL, fitduplicata rationis 
C ad N,& ratio C ad N duplicata ftt rationis D ad O» item quod ratio A ad Q»du- 
plicata fit rationis C ad S,& ratio C ad S, duplicata rationis D ad T. Itcm oitcn- 
dcrat quod ratio Fad L duplicata fit rationis H ad N , & ratio H a 1 N dupli cita 
rationis I ad O; denique quod ratio F ad Qduplicata fit rationjs H ad S , & ratio 
H ad S daplicata rationis I ad T- 
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His ita cxpoGtis & demonftratis, infcrt quod ratio tota'A F ad L Q toties cdn- 
tinfcat rationem totam C H ad N S , quoties ratio C H ad N S, coutinet rationen* 
DladOT. < - 

Io primo cum noo eflet difficultts , confeqaentia tamen haec vtrima vifa eft 
difficilis, imb &falfa noonullis, cum eam in numerisperoperationes varias exa- 
minare volunt.Ver.um quid fi non re&e exoperationes adaibeantur? Nam cun> 
cxprop.8dib.io.demoaftretur baecconfequentia, certc nonaliumfenfum Prop. 
h&c i x,eiufque vltima confequentiaquam modo pofm haberc poteft, quam ipfa 
8.Propofitio>rcquirit;alioquin fxuftraea ad dcmonftrationcm adhiberetur. Aliuos 
vero fenfumill^fiaffingas, quis miretur iufalfas confequentias., exea perperam 
intellecHquempiamdeuolui? Hicigirur genuinuseiuspropofitionisfenius eft; 
aliis verbis in idem recedeixibus expofitu* \ 

Totaratioquantitatum AFad LQcoftituitur exrationibusfibiadditisiuxta 
fenfum Prop.8.iam explicatum Corr.7.qux quidemrationestoticsmultiplicat» 
funt rationumearum qui fibi addita* iuxta fenfum Prop.B» conftitount totam ra- # 
tionemquantitatis C Had N S.quotiesrationes illa» conftitucntcs rationcm C H 
adN S funt multiplicatxrationum illarum,quie fibiadditxiuxtafenfum Prop.8. 
conftituuut totam rationem quantitatis D I ad O T. 

Quod tjuidem vcriffimum efle demoftratur exeadcm Prop.8.inteJlecH prout 
eam intelligendam diximus Corr.noftro 7 Nam ratio totius A Fad L Q , confti- 
tuinirexrationibusAadL,AadQ,FadL,FadQj item tota ratio CHadNS 
conftiniitur ex rationibus C ad N,Cad S.Had N,Had S : denique tota ratio D I 
ad O T, conftimitur ex rationibus D ad O. D ad T,I ad O.l ad T. Oftenfum au- 
tcm eratin cafu iam pofito rationem A ad L efleduplicatam ratiouis C ad N ; ra- 
tionem veroCad NduplicatameflerationisDadO titemrationcm AadQdu- 
plicatam efle rationis C ad S, & rationem C ad S duplicatam cflb rationis D ad T: 
rurfus oftenflim rarionem F ad L duplicatam efle rationis H ad N, rationem ver6> 
HadN duplicatam rationis I ad Os denique rationcm F ad Qduplicatam eflc ra- 
tionis Had S & rationem Had S duplicatam efTc rationis Iad T. Igitur patet ra- 

tioncm 
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tionemtotam AFad L Qjconftitui cx rationibus toties mulriplicatis rationum ea- 
tum^ax conitituunt rationcm totam C H ad N S,quotiesex rationes qux con- 
Aicuunt rationem rotam C H ad N S func multiplicatx rationum.qux coftituunt 
racionem totam D I ad O T. 

Quopofito, cumratio AFadLQ,non differat a rationibus iis fimul fumptis 
quae conftituunt rationem A F ad L Q_pec combinationem iam explicatam Cor- 
rol.7.quaj vera eft detradio fimul & ad<iitio,idemque verum etiam fit in rationi- 
bus C H ad N S,& D Iad O T.patet iam quo fenfu verum ficrationc AFadLQ. 
toties continere rationem C H ad N S.quoties ratio C HadN S continet ratio- 
nem DladOT. continet nempe ratio AFadLQ. rationes eas exquibus confti- 
tuitur,qux quidem toties mujtiplicatc funt rarionum earumquascontinet ratio 
C H ad N S & ex quibus ipla coftituitur.quoties rationesquas continet ratio CH 
ad N S & ex quibus confticuitur, multiplicatx funcracionum quas continet rario 
DladOT&exquibusconftituitur, 



TJIncPatet 10. eosfalli qui cxiftimantin A F C H 

*■ ^hacpropofiri^nedici.autfaltemdebere 





dici, liratio AadL ficduplicata rationisC 
ad N,& rurfus firatio F ad L fit duplicata 
rationis H ad N,&c. ( reliquas combinatio- 
nesomitto vt verbis parcam ) quodctiam ' 
ratio AFad L fit futura duplicaca racionis CH adN.-quodtamennonnullipu- 
tantcsfinevllodubio,&abfquecontrouerfiain hac propofirione fupponi, ralhrm 
id tamen efie in numeris inueniunt.neque errantifalfum id enim vere eft, patet- 
queidhnelongisambagibus.Namvtrarioni A ad Lqux duplicataponiturefle 
rationis C ad N,addatur adhuc vua ratio Fad L , ficvt conflatum ex illis rationi- 
bus, fci licet ex rationc AadL& alteri illa ratione adie&a, duplicacam habeat ra- 
tionum C ad H & H ad N conflatarum in vnam rarionem, debenc imprimis ratio-r 
ncs C ad N, & H ad N coalelcere per mulriplicationem : fiat itaque vt H ad N, 
ita N ad X.eruntquc rationes C ad N, & H ad N fibi addirx per multiplicationc, 
prouenietqueratio C ad X. iam vero cum ratio FadL pofita fit duplicata ratio- 
nisHadN.hoceftNad X,fiatvtFadL,itaLad V,etit& ratioLad V duplicata 
rationisNad X, totaq^e ratio A ad Veritduplicatarationum C adN&HadN 
fibi additarum pcr multiplicationc per 75. lib.de Proportional. longeautemalia 
eft ratio A F ad LquamA ad V. Qt±is id ignorat qui in rationum natura aliquo- 
modoeft verfarusf&id P. Grcgorius non animaduerterit, qui rationum fcien- 
'tiamrfdeo amphficauit vtpaflimnotumeft,quique rationibusquibufcumque 
xque commode vritur ac Euclides lineis? 

Cauflaitaquequare iftx rationes ALad FL additx fibiinuicem prout vulc 
Propof. 1 2. licct fingulx duplicatx fint rarionum C ad N,& H ad N, non confti- 
tuanttamenaliquam rationemAFad Lquxfitduplicata rationisC HadNma- 
nifefta eft , quia rationes AadL&FadL non coalefcuntper multiplicationem, 
fed pcrveramadditibnemjfiuequia non coalefoant iftxrationes vt multiplica- 
tx lunt rationum C ad N, & Had N, fed vt rationes fimplices funt. Eodemque 
modo rationes C ad N & H ad N non coatefcunt per mulriplicationem.nam vt fic 
faciont rarionem C ad X vt iam oftenfum eft; coalefcunt autem & rationes C ad 
N, & H ad N per meram addirionem rationum , vt rationes fimplices funt , non 
autem vt multiplicantur per rationes alias. Imo vc prefiius loquar nulla operatio- 
ne hic opus eft,nam citra vllam additionem extrintecam.coaluerunt iam rationes 
CadN & HadN in rarione C Had N,quta reuera ratio C Had N eas ac*u con- 
tinct. idcmque eft in reliquis rationibus obferuandum. 

Rationes porrb Aad L, & FadL licct reipsa duplicatx fint rarionum C ad N, 
& H ad N fingulx fingularum , non tamen vt fic confideratx mucanonem vllam 
in fe accipi unt; quare manet ratio A ad L, & F ad L fiue confidercntur in ordine 

ad 
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ad rationes C ad N» & H ad N fimpliciter vc rationes funt, fiue confiderenttir v$ 
duplicatx funt earundem. Additc autem hlc confiderantur vt fimplices rationei 
funt , per mcram addlcionem ; aut fi confequences etiam diuifa; fint , per merara 
additionem & dccracrionem,modo explicaco Corrol. 7. 



H D I Qtiod fi pcrai 
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I w q AF ad L multipli-t 

'' ^ cata iit rationis C H 



ad N i refpondeo ld 
ad hunc difcurfun» 

fnintme determlnari debere, tiec requiri .* non enim indagatur hic ratk> duorum 
totoruminter fe, fed aflumitur tertia quadam ratio D 1 ad O, qua: cum talis eiTe 
reperiatur, vt rationcs omncs eam confticuences, toties multiplicentur a rationi. 
bus conftitucntibus rationem C H ad N,quoties rationes ha: multiplicantur a ra- 
tionibus conftituencibus rationem A F ad L, infertur quod ratio A F ad L conti- 
neat toties rationes conftituentes rationcm C H ad N ( qu«e funt ipiilhma ratio 
C H ad N ) quoties rationes conftituentes rationem CHad N ( quz lunt tpiifli. 
ma ratio C H ad N ) continent rationes confti tuentes rationem. D I ad O , qu a 
funtipfiffimaratioDladO. Non autemidinterturex eoquodratio AF adL 
fit duplicata rationis C H ad N, & quiaratio C H ad N duplicata eft rationis D I 
ad Omam id quidem plane falfumeft, nec vmquam aflumptumvel per vmbrarq 
in difcurfu P. Gregon/. 

Nam ex co quod ratio A ad L duplicata fie rationis C ad N,$c ratio C ad N du- 
plicatararionis Dad O, quid inferes quod rationi Aad L in ordine ad rationem 
C ad Ncompctat, quod Umul etiam competat rationi C ad N in ordine ad ratio- 
ncm D ad O ? An quod ratio A ad L toties fit duplicata rationis C ad N , quoties 
tatio Cad N duplicata eft racionis D ad 0?hoc autem nihil planc iignificac.Quid 
enim cft toties efle dupiicatam rationemalterius rationis , quotics haec altera ra- 
tioduplicata eft eurufdam tertix? Re&e tamen inferesquod ratio Aad L eo caiii 
totiesmultiphcata fitrationis C ad N , quoties hzc eft multiplicata rationis D ad 
0,quia vtraque alterios eft duplicata : flcquod ratio Fad L totiesfit multiplicata 
rationis H ad N, quotiesbeccft multiplicatarationis Iad O ,obeandem rationeV 
Quandoverodiciturquodratio AFadLtoties contineat rationcm CHad N» 
quotics b*c ratio eonctnet ratioaem D 1 ad O, hoc non infertur vllo modo, ex eo 
quod ratioAFadLfitduplicatarationisCHadN,&quodratioCHad N du- 
plicata fit rationis D I ad O, fcdex eo quod ratio A Fad L contineat tot rationes 
cx quibus conftituitur^ua: toties mulriplicatx funt rationum earum quas conti- 
net ratio CHad N, &ex quibus conftituitur , quoties ea: rationcs quas continet» 
ratioCHad N,& ex quibus conftituitur.multiplicata: funt rattouum earum quas 
continctratioD Iad O&exquibus conftituitur , vtiam (a:piusdiftum. Juuat 
cnim fxpius idcm,&: diuerfis modis aliquando dixiflc, vt tandem percipiatur quis 
fenfusfit Auctoris. 

Latethicquidemaltud quoddammyfterium, ex quo oftendere poflem ratio- 
ncshasminimecfle pofleduplioacas.&r camen verumeflc quod toties fintmulti- 
plicateprima fecunda.quotics iecunda multiplicataeft tcrtian fcd quia longioris 
idtfletdifcurfus ,maiorifquemohminis quam vt Ubello hoc id explican poflir» 
vifum id fuitomittere: pra:(ertim cum Auctor ipic in dedu&iouc iurum nute- 
tiarum,quam prse manibus habct, id iucuknter fit pra;ftkurus. 
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t JC his Patetn.errarerurfuscosquiexrropiii. putarunt fequi rationes A F 
^ad L» C H ad N>D I ad O cfle rationes cotinue propottionales. Na* inquiunt» 
ratio A F ad L duplicata eft rationis C H ad N, Sc ratio C H ad N, duplicata ratio- 
nis D I ad O. igitur rationes ea? funt continue proportionales. Atque hoc modo 
rurlus Propofitionem ia, examinaredum volunt,inueniunt rationes AFadL.CH 
ad N,D I ad O non efle continue proportionales. 

Sed quid mirum fi cx errore fuppofito,veritatem»qUam fibi imaginantur fequi 
debere,noneliciant?Nam imprimisnufquamaflbmptum eft rationem AFad L 
duplicatam eflerationis C HadN; ic hanc rurfus duplicatam rationisDIadO. 
nam hoc falfumcfle iam oftendimus. 

Deindc vt hoc aflumerctur , tamen minime (equeretur rationes eas efle conti- 
nue proportionales. Quodquideminnumerispriusoftendo , deinde id ipfum 
Geometricc demonftraturus. 

Supponoex l.de Proportionalitatibus P.Grcgorij , fi tres conrinue proportio- 
nales rationes exhibitae fuerint.rationem mediam in fe du&am , idemproducere, 
quod ratio prima dufta in tertiam. 

Sitiam A,B,C,D,Eordoquinqueproportionalium.Ratio Aad Eduplicataeft 
rationiCC ad £ i ratio autem C ad E duplicata eft rationis D ad E.non tamen ideo 
rationes Aad E.Cad E,D ad E continue proportionales erunt.quod fic patet. 

FiatvtCadE, itaEadF;tunc ratio - ^ g t L 

C ad E dudte in fc producct ratiottem a n M b b 

CadF. ItemducaturratioDadEinra- A r> L» U r, Cj r 
tionem Aa,dE fiue fiat vt D ad E ita E ad Gj prodibit^ue ratio Aad G.hoceftB 
ad F.patet autcm rationem B ad Feandem non cfle cum ratione C ad F. non igi- 
tur funt rationes Aad E& C ad E,deinde Dad Eproportionales ,quamuis dupH- 
cata Ct ratio A ad E rationis C ad E; quemadmodum nzc ipfa ratio C ad E, eft du- 
plicata rationis DadE, 

Confirmabitur hoc ipfum fimili A B C D E 

feredifcurfu.Ponanturdenuoqua- ' — 

titares A,B,C,D»E continuare eandcm rationem AadB. erit ita^ue ratio A ad E 
duplicata eius quam habetCadE : Sc fimiliter C adE duplicara rationis D ad E. 
cumque habeanttres hx rationes commune confequens erit ratio A ad Ead ra- 
tioncm CadE,vt AadCperpropofitionem fecudam libri de Proportionalitati- 
bus : &: ob candem caufam erit ratio C Ead DE, vteft CadD. quia vcrb rario- 
nes ecdemeflefupponunturproptercontinuationem,eritratio A adC duptl- 
cata rationis A ad B, hoc eft duplicata Cad D.quare ratio A ad E, C ad E D ad E 
proportionales noefunt, cumtermini A,C,Dproportionales eire non poflint* 

T I N I S. 



